, 
= 
—_ 
i == 
—= 
= 
| 


— 
—_—— 


Fmpenhis Tok: R——_ ye ad Fuf igne o 2 I mn 
Cammeterto 7D: Paul. 1658 ., 


_ 7 


— 


'EUCLIDIS 


ELEMENTA 


GEOMETRICA, 
Novo Ordine ac Mcthodo 
FERE, 
DEMONSTRATA. 
Una cum 
NICOL AI MERCATORIS 

I 'N 


GEOMETRIAM 


| Introductione brevi, 
Qua 
Magnitudinum Ortus ex genuinis Princi- 
piis, & ortarum Aﬀe&tiones ex 
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Tatrodu@Gio brevis. 


Eometria tradende metho- 
dus eadem debebat efle, 
quz aliarum ſcientiarum 
ubi Nomen exponitur pri- 

mum, rum definitio, genus, ſubjeftum, 
objetum, 'principia, geneſis, 8 affe- 
ctiones tam primz, quam ſecundz. 

Nomen Geometriz dimenfionem ter- 
r# jnnuit ; quod ea, quz plerunq; me- 
tirt ſolemus, vel terra ſint, vel ex terr- 
aqueo globo produtta. | 

Convenit 1igitur hoc nomen appri- 
me ſcitentiz vel arti, quz in dimetien- 
dis obje&orum viſtbilium quantitatibus 
occupatur : quales ſunt iinerum di- 
ſtantiz ; altitudines montium 8& #dift- 
ciorum z agrorum latifundia ; vel mo- 
les corporum. 

Poſtulahat ab induſtria mentis ipſa 
neceſlitas, ut jngureret in ratzoner: 

FB ita 
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iſta deinizndi. Volwt 1gitur follici- 
tara mens ſuccurrere indigent1# rel, & 
ntelie&o negorio, quacungz ad inftt- 
tutum facerent, examinarc. 

Ideoq non dedignatur Geometria 

ortutm tum, nec invidet nomcn artl, 
quz ſuis naralihus przfuerat. Quini:no 

inventis ſuis Iibere utt juber 5 dummo- 

do luminibus ſuis acceptum feratur, 
quicquid '1]}la circa matertales exten- 
f1ones occupata michunatrix uſquam 
poller. 

Dchine ' opportunum eſt querere, 
quenarm fit 1la , quam nos Geometriz 
nome indigitamus. Ne fim longus, 
ACCIpe definition: m. 

Geometria eſt (cientia circa magnitiu» 
dinum genefin & affefiones occupate. 

Genus eſt ſcicntia, cujus finis unicus 
& lolus cit (cire. 

Subjefftum inheſronts eſt mens, cujus 
facultares omnes in cruenda ſctentia 
OCCupantur. 

Menitis facuitatcs ſunt Voluntas, 13- 
eclleffus, Fuliljimme 

Ojiftum eft i4g1it140, non 1a qui- 
dcm materix adharens , fed ab omn! 
mater1a abſtratta. Quid fit ; ——_— 
Mathematica, docent Philotophi. No: 
by is ſuHcit , quod poſſumus concipere 
lincam, vel excenfionem 1n larym, aut 

ſoldum ; quamvis la null! materiz 
adh#- 
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adhzreat, Arq; in hoc clucerdiſcrimen 
incer Geometriam puram, & Pratticam. 

Principia, quz magnitudinem con- 
ſiicuunc, ſunt Infinitum, Puncium, & 
Morus. 

Infinitum eſt, quod omm termino & 
poſitione carer, nec proinde auger! vel 
minut poteſt. 

Ab Infinite differr Maxzm4m, quod 
augerl quidem ncquit, at minut poteſt 
Omnin0o. 

unftum nec auger! poteſt, nec mi- 
nui, neq; aliud in ſe quicquam habet 
przter pofitionem. 

A Pundto differt 21in:mum , quod 
minut quidem nequir, at auger! poreft 
omnind, 

Czxterim Infinirum abſolute confi- 
derarum non eſt principium magnitu- 
dinis; fed chm 1a Infinito ponitur 
Pun&um, tom denum evadit ipſum 

tnfintum Campus maximus , qui eft 
velutt matrix vel ccreptacululn mag- 
nm dinum gigaendarum, 

Sed nec Pundtiun abſolute conſide- 
ratum, principium e& magnitudins 3 
{cd acccdonte moru ft terminus bnez, 
& quaſi ſemen omnium maguirudinum 
£:9ncndarnum. 

Eftaurem 7ermins magnitudinis Cu- 
julq, cxtremum,nullamutlg; partem 1Þ- 
i:15 cenſtituens , fed limites autumn 
Ponens BW 2 ita 
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_  Trapunum terminat lineam, ficer 
:nnumera pun ne minimam quidem 
conſtituant lineam. Er linea terminat 
ſuperficiem , licet innumerz linez ne 
minimam quidem partem conſtiruant 
ſuperficiet. Deniq; ſuperficies termi- 
nat corpus, licet innumerz fuperficies 
ne minimam quidem partem conſtitu- 
ant corports. 

Sic 1gitur Pun&um terminus eſt 
terminorum, atqz hoc nomine purum 
putumn eſt principium. magnitudinis, 
Reliqu! termin!, nimirum linea & ſu- 
perficies , certo reſpectu ſunt quog, 
magnitudines, atqz tum princip11 no- 
mine haudquaquam veniunt. Tta linea 
abſolute confiderata , magnitudo eſt, 
conſtans partibus ſuis 3 3 at fi moveatur 
linea in tranſverſum, jam confideratur 
ut terminus & principtum ſuperficiet, 
quam penerat, ſed cujus tamen par- 
tem nullam conſtituit. Tta ſuperficies 
abſolute confiderara , maguitudo eſt, 
partibus ſu1s conſtans : 3 at fi moveatur 
fuperfictes in tranſverſum , jam conf- 
deratur ut terminus & principium cor- 
ports, quod motu ſuo generat, cujus 
ramen partem millam conſtituit. Quare 
principium magnitudinis ſecundum, 


proprie loquendo, eſt terminus, quiſy; 


ſcilicer magnitudinis ſux. Cm vero a 


pundto reliqui rermint trahant 1nd1vi- 


{1hz- 
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ſibilitatem 1Ilam, cujus ratione yocan- 
tur termini, ita ut linea fit indivifhh3- 
lis in latum, ſuperfictes indiviſivilis in 
profundum 3 ided puncto, ut rermi- 
no terminorum, ſecundl principii lo+ 
cum haud jnepte tribul exiſtimamus. 

Tertium principium eſt Mots, qui 
eſt cxſpatiatio termin! 1n campo libero. 

Motus autem terinin! cuyjuſq; talts fit 
oportet , ut 11 quas haber partes, fin- 
gulz ſuccedant novis'veſtigis, nun+ 
quam antea prefſſis, 

Pundum quidem , cm nullas hz- 
beat partes, quocung; moru cleatur, ne- 
ceſſar1o lineam deſcribir 3- at linea non 
quovis motu ſuperfictem : etenim fier! 
poteſt, ut linez re&z , vel circularis 
ſingulzx parres priſtino quidem EeXxce- 
dant veſtigio, at non ita tamen, ut 
non aliquz vel ones ſuccedant 1n ve- 
ſtigia jam antea pretſa z quo motu 
nulla producitur ſuperfictes , ſed ran- 
tim linea rea continuatur, vel circu- 
laris in ſcipſum revolyitur. Tde6gz dix1, 
oportere, ut ſingulz termini partes no- 
vis veſtigits, nunquamn antea Prefſas, 1n- 
ſiſtant. Ubi animadvertcndum , licet 
omncs & fſingule partes veſtivio {uo 
excedere. debeantz non impedtrc c lioc 
tamen , quo mints linex rcitz unus 
terminus, vel curve linex ambo ter- 
min mancant 1x1, ut generetur ſuper- 

B 3 fic1es : 
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ficies : nam termi, uti diximus, non 
ſunt parres ejus magnitudins , cujus 
{unt termint, 

Ur vero morta fuperficte generctur 
corpus, Omnes quogz fuperficiet par- 
tes nova veliigia occupare dcbcnt, 
nunquam antea preſ'a 3 nec tamen 1m- 
pedir hoc , quo minis unicus faltem 
{perfcict terminus, nempe qui fit 1i- 
nea retta, fixus maneat ſuo loco : quia 
linea non eſt pars ſuperficiet. 

Corpus autetn , licer mnover! poſſit 
ita, ut fingulz cjus partes novis veſti- 

£115 infiſtantz fiert tamen non poteſt, 
quin aliqua veſtivia, quz 5 ſuccedenti- 
bus partibus occupantur , jam ante 
preſſa fuerint ab alns partibus, quz in- 
de exceſſerunt : 1deoq; motus corporis 
non producit novam ſpeciem magnt- 
tud1nis. 

Hine l1quer, non efie plures, quam 
tres magnitudinis ſpecies , nimirum 
incam, luperficiem, corpus. 

Jam vero, Geneſis magnirudinis eſt 
produttto extenſionis ex termino mo- 
vente 1n campo libero. 

Magnitudy autem eſt moles derer- 
minata & continua, 

Afﬀettiones magnitudinis prime, qux 
W1 ſemper inſunt per ſua principia, 
_ moles, dererminatto, & continut- 

+ Nam ab Infinito habet molem ; 3 
Wo 
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Termino circumſcriprionem vel figu- 
ram ; & a Motu continuttarem, Cx- 
tenfionem , & partium extra partes 
potitionen. 

Aftefiiones ſermde oriuntur , ciim 
vel nna al:qua magnitudo comparatur 
cum futs partius, reſpecty molts; Etc- 
nim tota #qualis cft ommtbus ſuts par- 
1199s, eademg; major qualt5ct fu1 par= 
te : vc] chm qdu# plurelve magnitu- 
dines <juſdem ſpecier comparantur 
invicem 3 nam 1 termint untus con- 
gruant terminis alterius, #quales ſunr 3 
ſin excurrant termint untus ultra Iimi- 
tes alterius, inxquales. Iraq; compa- 
ratio molts facit equalitatem vel ine- 
gualitatem,quez quidem nthil altud eſt, 
quam 1pſa magnirudimmm ratio. Et 
ratio quidem £q:a4l/tatis non mif1 un1- 
ca eſſe poteſt ; at Inequalitatis ratio 
innumeris mods vartat., dum magni- 
tudirum comparandarum altera qu1- 
dem conftantem molis menſuram ob- 
tincr, akera vero a minima continuo 
excreſcit in maximam 3 ub! rot oriun» 
rur rationce diverſe, quor ſunt 1n cre- 
ſcente momenta increment1,8& creſcens 
ad conftantem acquirit ratlonem Ccon- 
rinu0 majorem atyz majorem 3 at Con- 
ſtans ad creſcentem, ratitonem contl- 
nu0 minorem argz minorem. Contra- 
r14m accidit, cum alrera quidem ma- 
Ba gnrudine 
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pnitudine molem obtinente conſtan- 
tem, altera I maxima continuo decreſcit 
uſq; ad mimmam z- ub1 decreſcens ad 
conſtantem acquirit rattonem continuo 
minorem atqz minorem 3 at conſtans 
ad decreſcentem, rationem continuo 
majorem atqz majorem. Ita magnitu- 
do creſcens- vel decreſcens ad con- 
ſtantem rationes omnes obir , quot- 
cungq; ſunt I minima uſq; ad max1- 
mam, & conſtans 1tidem ad creſcen- 
tem vel decreſcentem. 

Sed chm duz vel plures ſunt con- 
ſtantes, ad quas rotidem creſcentes vel 
decreſcentes obeunt rationes contimuo 
majores vel minores ; tum oritur r- 
tonum equalitas vel inequalitas, que 
quidem melius cxplicar! non poteſt, 
quam per 1pſam magnitudinum gene- 
ſn , di: fciltcer procreantur motu 
ſucce! ity, 

Hi. autem motus oft vel e1iahlis, 
cum rerminus movens aqu3115us tem- 
porum mom-nr!s aqualia tpatia confi- 
Cit: vel 71e1.a{is, chm velocitas in- 
tenditur ſubinde vel remittitur. 

Er chm fieri poſſir, ut rerminus ali-" 
quis ad certum tempus incedat quidem 
motu &quabili z at mox velut ex ab- 
rupto mutet tenorem velocitatis in C1- 
rartorem vel tardiorem ; ubl rurſus 
fier! pateſt, ut novus ile velocirat!s 
rcnor 
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tenor fit quidem 1n fe Xquabilis, at 
reſpetu prioris omnind citatior vel 
rardior : 1deogq; ad explicandait ra- 
tionum Xqualitatem , convenit ubigz 
;ntelligere morum non modo xquabi- 
lem, ſed ejſdem quogz teroris, hoc eft, 
cadem, qua ccepit, velocitate perpe- 
rud incedentem. Hic ita ſuppoſitis 

Rationes equales ſunt creſcentium ad 
ſuam cujuſq; conſtantem, cim eodem 
1nſtant1 e carceribus ſu1s er umpunt,atqz 
codem tempore 1n ſuas conftantes cx- 
creſcunt, & przterea quovis inſtant 
{mul fiſtunt. Nam zqualia tempora 
producunt xquales rationes creſcentt- 
um ad ſuam cujulq; conſtantem. 

{Ubi non eſt opus, ut creſcentes int 
ejuſdem ſpecie1 , neq; ur {mr xque 
veloces; fed ſvfficit creſcentem quam- 
liver ejuſdem cite ſnecie! 2m fva con 
ſtanrte ; 5 & momm » mmiſc Ujui” [3 "Ce 
ſcent1s in ſe eſſe xquavilem, & ecjuſdemn 
tenoris. 

Hinc jam periacile eſt demonſtrare 
ſex illos a -guenentandi modos T60- 
metris ufiraros , qui funt rattoris al- 
ternx, inverſz, divifſe, compoſitz, 
conyerſx, & ex Xqualt. 
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Exponantur enim duz conftantes 
2 A & > B, quas duo pundia a 
erumpentia verſus A & B producant 
2odemo tempore , ita ut, cum unum 
pervenita D- ad a, altcrum pervene- 
rita Sad bz & cum illud pervent ad 
&, hoc pervenerit ad þ ; deniq; cum 
Uud ad A, hoc ad B. Dico, per de- 
finitionem ſuperiorem 3 cam creſcen- 
tes > a, © b eodem tempore pro- 
dytz fint, & conftantes + A, I B 
itidem codem tempore z rationem D: a 
ad: A Xqualem eſſe. ration! Þ b 
ad > B: Arq; ob hoc cttam, alternan- 
«0 'terminos duos medios, elle ratio- 
nem 2a ad 3 b zqualemrationi A 

3d 


C3 
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ad 3} B. Nam fi ab xqualibus tem- 
poribus Þ A & Þ B, auferanturaqua- 
la Ja& =) bz reſtant Xqualia tem- 
pora a A & bB. Mancant jam velock- 
ratcs 1plarum I A & D B exdem, qux 
fucrant ; at ipiis Þ a & Þ bgignendis 
prxter ea, quz habcbant rempora, 
concedantur inſuper 1pſarum a A&b B 
remporaz 1ta-fiet, ut velocitas 1pſa- 
rum 2 a & DF b retardetur, & ut pro- 
ducantur nunc quidem codem tetn- 
pore, quo FA&DFB. Quod 1 191- 
tur contiderentur I b & DJ B, ut con- 
ſtantes ; ar F a & JA, ur creſcentes. 
Jam creſcentes JF- a & F A codem 
tempore procucuntur,& conſtantes I-b 
& 2} B itidem eodem tempore. Er- 
go ratio creſentis Þ a ad conſtantem 
I b,xqualis eſt ration creſcentis I A 
ad conſtantem D} B. q. c.d 

Rurſus, ſupponendo ut pris, rati- 
onem Þ a ad I A xqualem ele ratio- 
n! I b ad Þ B: dico, #1vertendo ter- 
minos,efſe quog; rationem 2} A ad Þ a 
xqualem rationt I- Bad Þ b. Sint 
emnFa&2Z db conſtantes, &J A 
& I B creicentes, Chm FF a&YFd 
gignantur codem tempore z & 2 A, 
3 Bitdemcodem tempore : erit per 
definirionem, ratlo I A ad I a Xqua-, 
11s ration! Þ B ad I b. 


Tertio, fi fit ratio F a ad FA 
Xqualts 


Il 
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Zqualis rationi I bad Þ B; erit etiam 
dividendo terminos ratio F a ada A 
Xqualis rationi Þ b ad bB. Sint enim 
conſtantes a A & bB; harum tempora 
ſunt #qualia, quippe quz reſtant, cam 
ab zqualibus ipſarum I: A 8&2 B tem- 
poribus auferuntur xqualia. tempora.i- 
pfarum DF a & D b : ſed & creſcentium 
I3A&YT B tempora ſunt Zqualia - 
Ergo ſequitur per definitionem, quod 
ratto creſcentis Þ a ad conſtantem a A 
#qualis fir ration1 creſcentis D b ad 
conſtantem b B, 

N:artoz fi fir ratio Þ a ada A X- 
qualis rationi I b ad b B; erit etiam 
componendo terminos, ratio Þ A ad 
a A xqualis rationi I Bad bB; tem 
ratio 3 A-ad Þ a Xqualis ration 3 B 
ad Þ b. 

Nunto; (1fit ratio Aad D a #- 
qualis ration! I Bad Þ b; erit etiam 
convertendg ratio a A ad Þ a Xquaiis 
ration1b Bad Bb, 

Sexto fi ſit ratio J-a ad a @ Xqua- 
Is rationi Þ-b ad b 8; & porro rario 
2a ad & A-xqualis rationi b Bad GB - 
erit etlam er equal; ratio Þ a ad a A 
Zqualis rationt Þ b ad 6 B: 

Quz quidem omnia demonſtrantur 
ex" 1pla remporum Xxqualitate, nec ul- 
teriorem explicationem poſtulant. 


Dicuur 
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Dicirur autem iſta, de qua haftenus 
egimus, rationum Xqualitas, proportto 3 
& magnirudines !pſz rationum Xquali- 
rate affetx, vocantur proportionalzs, 
Verum ad intelligendam ration: 4:- 
plecatam, vel triplicatam, quaqz hanc 
iequitur, figurarum ſimilitudinem;, de- 
{cendendum nunc eſt ad fingularum 
magnitudinum genefin, quo pa&to ni- 
mirum /znea yretfa procreetur, & ang#- 
tres reftilineus, nec non ſuperficies pla- 
ta, atque 1- hac circulus, 8& linea pre 
pendirnlaris, ire fare trilatere 8 
quadrilatere, randemq; linee paraltel Lt, 
& figure fimiles tamplane, quam ſolzde. 
Iraq; 3 Jam 

Linea vefiz generatur , clim pun- 
&um movetur ita, ut ſmguſorum veltt- 
giorum a ſingulis clongationes cum 1p- 
ſis linez increments paria factant. 

Cum verd magnitudines ex {dem 


principiis, atque eodem modo genitz,” 


congruant inter {e; rex autemomnes 
generentur EX punto, eodem 111o, quo 
diximus, modo: 1deoq3 omnes ret# 
fib1 muruo congruunt. 

Congruere autem dicuntur magnitudt- 
nes, cum, applicarione fati, ſmgula 
punctauniusancidunt intotidem puncta 
alreriws. Congruent#2 aurem cum £qutaly- 
tate conjungirur, cam fingula puntta 


anius incidunt in ſingula punRaalterius.. 


Prez: 


1- 
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Prxterea, chm quzvis pars redtz c- 
odem generctur modo, quo & tota ; 
i1deoque, fi quevis duo punQa partis 
incidant in duo pun tortwwszcongruent 
& {in2ula reliqua puncta partis totidem 
punct1s rotius, nec ullum partis pun- 
cum exiſtet extra totam. Quia, dum 
generatur rea, non nifi uno modo 
proceditur a punto ad puntturn. 

Unde patet; f1 duz redz diverſe 
{ib1 mutuo occurrant, eas non poſſe n1- 
{1 1n unico punto convenire, Quz# 
enim re&tz in pluribus, quam uno, 
punts conveniunt, non ſunt diverſ(z, 
{ed eadem rea. 

Pater 1rem; fi pars rey moveuarur 
per veſtigia rotius, vel f1 recta aliqua 
ſua 1pfius veſizgia legat; non nitfi can- 
dem rectaim continuart. 

Er f re&a convertatur, itidem ut 
ax1s ſpharz, atq; inter converrendum 
duo quzy2s illius puntta harcant ſuo 
veſtigio : nullum ommno reliquorum 
punCtorum veſtigto ſuo excedet. Qua, 
ut dix1mus, per duo pnneta non niſl 
unica rea continuar1 poteſt. 

Et viciflim ; fi alicujus Inez, dum 
circa duo punt fixa convertitur, fin- 
gula puntta hereant ſuo veſlzgio ; illa 
hnea erir rea, Nam 1 211quod cjus 
punttum diſtaret a reGta circa eadem 
puncta conyerſa ; fierct, ut converf1s 

ambabus, 
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ambabus , revolutionibus xquabilibus 
& {ynchronis, ipſum pun&um diftans 
eandem ſemper ſervaret Ciſtantiam , 
cum ambz linex firum inter ſe eundem 
lervent : 1deoq; pundtum diſtans, quod 
into revolutionts erat infra reftam, 
poſt dimidiam revolutionem foret ſu- 
pra. Et cum recta locum non mutert ; 
oporterct, ut punttum diſtans locum 
muraſſer, quod tamen ſuo veſtigio ha- 
rere ſuppoſueramus, 

Deinde, fi in linea rea ſumatur 
puntum aliquod, quod ab ipſa digre- 
diendo deſcribat alam re&tam a prior? 
dverſam; tum generatur a»gilrrs reſt te 
liners, qui nhl eft altud, quam dua- 
rum rettar wn diverfarum ad fc 1nv1- 
cem inclinatio. 

Fato autem angulo re&ilineo, fi 
rertia quxdain rea moveatur fuper 
ambabus angulum intercipientihus, 1ta 
at tertia illa nunquam non ſtringatam- 
bas z tum generatur ſ#perficzes plana, & 
abicungz tandem fiſtar tertia 1lla linea, 
11 rriangvlum terminat redilineum, 
quz eſt fgura plana tribus 1{t1s rectts 
:ncluſa. 

Quod fi porro 1n ſuperhcie plana 
ponatur rea linea, quz altero ſuc 
extremo figatur, dum 1pfa, circumgy- 
rando 1n orbem, redeat ad fitum pri- 
{tinum; figura fic generata in plano 


YOCALUT.. 
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yocatur circulus; & linea, quam extre- 
mum mobile deſcribir, eſt peripheri 5 
& puntum fixum eſt centrum. Cate- 
rum ex pſa geneſ1 innoteſcit differen- 
tia c1rculi ſpecifica, quz confiſtir 1n 
Xqualitare omnum retarum A centro 
ad peripheriam edufarum. 

Eft vero & alia circult geneſis, quam 
conclples, fi lapidem fingas natural! 
deſcenſu incidere in ſtagnum quietum. 
Etenim a punto, ubi incidit lapis, 
ranquam centro, emicabit in ſuperficie 
ſtagni circulus quidam initio minimus, 
qu1 paulatim excurrentibus undiqz ra- 
di1s excreſcet in maximum. Ubi me- 
mineris, me in hac delineatione ut! 
lapide pro punto, & ſuperficie ſtagn! 
pro plana (lictt revera fit ſphzrica) & 
motu radiorum, quaſi eſſet xquabilis, 
Iicet fortaſſe incitatior fit initio, & tar- 
dior in fine. Nequealiter facjunt Geo- 
metrz, chm per figuras in charta vel 
pulvere cxararas ſubjictunt oculis, quz 
mente conc)p1 volunt. 


Ivtrodut3io brevis. 
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Quod f1 vero duo lapides eoderm in- 
ſtant & 1mpctu 1ncidant in duo diverſa 
ſtagn! punaazgenerabuntur duo circuli, 
quos Xqualiter creicere putemus. H1 
{1b1 murud occurrent primim in punto 
c, quod ab utriuſq; centro a & b xqua- 
ons diitatz ciim radios #qualiter CFC» 
fccre ſtaruawus, Poſiquam vero fe 
mutud artigeorint it duo circuli, jam 
qu0gz incipient fe invicem fecare 1n 
aliis ſubinde arque als puns, qux 
ſectiones tam ſupra quam infra primum 
contaftum excurrent 1n lineam, cujus 
ſingula pun&a a centris circulorum a- 
qualiter abſunt, Er dum pergunt cre- 
ſcere circuli, tandem illorum pertjphe- 
rix ſimul appellunt utraque ad alterius 
cen- 
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centrum3 atrque -tum radi, con- 
rinuat! a centris ad utramque fe- 
&1onem, faciunt cum ci, quz cen- 
tra connedit, duo trrangula xquilate- 
ra abd & abe, quorum bafis com- 
munis eſt a b : line# vero cd & ce, a 
primo contau c ad utrinſy; triangult 
apices d & © extent, ſunt inter {ec X- 
qualcs 3 quippe zqualibus motibus at- 
que eodem tempote genitX. 

Sed & angult quatuor circa-c eC- 
odem modo genit!, nimirum a cd, 
bcd,ace,b ce, ſunt inter ſe xquales, 
Ergo inclinatio linex a c ad hneam 
cd xqualis eſt inclination1 1pſius b c, 
ad ce; et porro linex cd ad lineam 
cb inclinatio Xqualis eſt inclination! 
3pſhus ce ad ca. Quz igitur ex Xqua- 
libus inclinationibus componuntur 
vergentie, mimirum linex ac ad ch 
per inclinationes a c d & dcb, & 11- 
rexbc adca per inclinationes b c c 
& eca ſunt Zquales. . Ergo rad: 
contingentium ac & bc ſunt in 4:r:- 
Gm fit; & recta centra connecfens ab 
tranfir per contaftum c. 

Sunt vero & cd & ce linex pro- 
pter eandem rationem 7» d4iri7um tir ; 
exdemque deprehendentur quoque et- 
ſe re&e, f1 triangula bed, bce, fix1s 
pun&tis c & d, item c & &, conver- 
tantur, donec incidant in plana tr1- 

angu- 


I'D 


TntrodudGios brevis. 


angulorum acd, ace. Nam angu- 
lus b ed congruet anguloacd, item 
angulus b c e angulo a ce, & refta cb 
rex ca, Ub1 nonſolum pundta d 
& e manent ſuo loco, ut erat ſuppo- 
ſitum, ſed & quzcung; alia in linea 
de puntta a circulornm ſettionibus 
genita fuerant, velut! K & 1, ſingula 
futs veſtigns _ dum rriangula 
be, bcl, & reliqua ſimul penita, 
convertuntur. Ergo, mquarn, d ce 
eſt linea rea, quz chm ad reftam 
a c b #quales habeat inclinationes fi- 
ve angulos dca & dcb, dicitur ob 
hoc perpendicularis, & anguli 1pſi X- 
quales dc a, dc b yocantur ret, 
Czrerim rea d e non tangit pe- 
ripherias contingentium ctrculorum 
nift 1n unico puntto c. Nam quz- 
cunque magnitudines non poſſunt ex 
uſ{dem principiis eodem modo pro- 
duct, ex nec poſſunt fib1 mutuo con- 
gruere, Non poſlunt aurem circult 
occurrentes in c, & retade eodem 
modo product : quia rea cum#qua- 
l1bus incrementis pares facit elongatt- 
ones a punto cz circult vero con- 
tingenres in ſe redeunt. Ergo re- 
a d e, & circull contingentes non 
poſſunt fibi mutud congruere. E- 
nimyero, i1 vel in duobus pundtis con- 


gruerent, etam tot longitudine con-- 


grutrent, EX 
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Ex eadem porro ſcaturigine manat 
omnium omnind tr/2ngulorum zſoſce- 
lium pariter ac reffangulorim geneſis, 
omnium nem rhomborum & parallelo- 
grammorum reffangulorum , nec non 
fingulorum affefFiones inſ-parabiles. 

Nam in 1ſoſcelibus quidem una 
cum Xqualibus latcridus generantur X- 
quales anguli. In rhombis vero op- 
poſita latera & angult frunt xquales. 
In re&angulis aurem triangulis, qua-- 
le eſthcd, duo anguli acuti c bq 
& cdb ſemper Xquipollent un! redo. 
Applicetur enim triangul! -a ce hy- 
porenuſa a e hypotenutz d b triangu- 
Ih dcb; componetur ex ambobus 
rriangulis figura re&ilinea b c dh. 
Er eodem modo <x triangulis a cd 
& bce componetur figura bce1. 
Cum vero d c,ce, hb, b1 fint xquales 
nem dh,cb,e1 xquales;& rediz dc,ce 
in diretum ſitz:potcruntd & h punta 
Xquali motu deſcendere & {1mulappel- 
lere d quidemadc, h veroad bz& tum 
linea de congruet linex c e,& hb ipſi 
b1, & figura bed h hgurz bce1, & 
angulus h d c angulo bc e: & cm bce 
fit reusz crit & hd c reus. Sed 
hd b zqualis eſt ipfi cbd. Ergo cb d 
cum c db xquipoller uni recio. 4. 
e. d. Sunt ergo etlam figurarum re- 
ftangularum, qualis eft b cd h, & la- 

rera 


Introduftio brevis. 


cera'& anguli oppoſit! xquales; 8& di- 
ameter d b illas dividit in duas-par- 
tes Xquales, 

Jam verd, cam 1c factatcum de 
duos angulos 1ce, 1cd duobus re- 
&is xquales;: idem valebir in triangu- 
Is acl & bcK eodem modo compo- 
ſitis, & per deſcenſum aptatis; 1dem 
quoque in omnibus alits triangulis a 
circulorum creſcentium ſeftiontbus ſi- 
mul produttis. Quapropter retta re- 
&z inſiſtens ſemper facir duos angulos 
duobus re&1s #quales. 

Rurſus,cam a/tern; da b8& a be tint 


Xquales, & eorum complementa abf 


& ba g itidem xqualia; ſequitur, quod 
1nclinatio linex da ad ab, & hujus 
a bporro adbf, xquales fint inclinatt- 
onibus ipſius cþ ad ba, & hujus ba 
porro ad ag: quare ad non mag}s an- 
nuit ad bf, quam beada g, necad 
produda citivs occurret bf produdttz, 
quam be occurrat ipſft ag. Cum ve- 
rd ebf & dag fint reatz, non pol- 
ſunt fib1 muruo bis occurrere: ergo 
ebf & da g nunquam concurrent, 1- 
deoque vocantur Parallele, quarum af- 
fectio' inſeparabilis eſt, quod habeant 
angulos aiternos d a b & ab e #qua- 
les. 

Figurz autcm ad b e, & b c d h,pa- 
rallehs lineis contentz vyocantur paral- 
lelogrammas Poſſunt 
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Poſſunr vero ex jam dies perfacile 
derivart reliquz triangulorum quorum- 
cung; affe&iones. Et primo quidem, 
quod cujuſq; trianguli tres angult aqua- 
les ſint duobus rettis. Cum enim tri- 
anguli re&anguli tres anguli #quipal- 
leant duobus rettis, & nullum nontri- 
angulum divid! poſſit in duo reqtan- 
gulaz 2quipollebunt urriuſq; trianguli 
rectangult duo acutt uni redo, & cum 
trianguli obliquanguli omnes angul: 
Xquipollcant duorum rectangulorum 
acutis patct cujuſque trianguli tres an- 
Sulos Xqualcs cfſe duobus refs. 

Patcr quoque 3 fi triangult alicujus 
fingula latera 2qualia fint fingulis alte- 
rius trianguli lateribusz ettam angulos 
congruere, & eſſe xquales. Nam i 
baſis unius applicetur bafi alterius, 8 
interva llo unus lareris trianguli, ad 
quod fit applicatto, deſcribatur unus 
circulus, & intervallo alccrius larcris al- 
rer circulus: © oportet, ut applicat! tri- 
arguli latera fib1 muruv occurrant In 
rommunt circulorum icaione. Quo- 
nam omres rex, qux xquales funr 
triangul! applicari lateribus, ICIITIBGAT- 
tur 10 peripheria ſut quaque Circul!; 
Juare non poſiunt ſ1b1 muruo occurre- 
rc,nifi 1n commun ctrculorum ſeaione. 
"pg MS autem lateribus, non 
POLUNT NON CONBTUCTC UBPUL, 


Pard 
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Pater denique, cujuſque cr 
duo latera majora ctle tertto. Nam i 
rea connectens centra circulorum 
contingentium ſumatur pro baſ; 11quet, 
quod ſuper 1fta bafi conſtitut potlir 
triangulum cujuſcungz figurz. Atqui 
!1la latera nunquam concurrere poſſunr 
in ullo puncto, quod fit utriq; pert- 
pheriz commune, cum non tangant le 
in pluribus punctts, quam uno. Ergo 
vel in unius tantim circult peripherta 
concurrent, vel in neutrius. St 11 
unlus rantum 3 jam unum quidem latus 
Xquale eſt dimidiz bafſi, ar alterum 
majus 3 ergo ambo fimul majora tora 
baſt, Sin in ncutrius peripherta con- 
currant;vel erit punttum concurſns cX- 
tra utrumqz circulum, & jam utrum- 
que larus majus ditm1dia baſt; vel fer 
occurſus intra alterutrum Xqualium c1r- 
culorum, & tum-poterunt defcrib1 alit 
duo circul!, ita ut vnus tranſcat per 
puntum concurſts, alrer vero cum 
tangat in altquo punto baizos 3 atque 
fic crit 1ſlud punfum rurius extra 
hunc alterum circulum, cum non tan- 
gant ſe niſi 1n uno pun:to. 

Quod fi Problemara tettart Invear, 
habemus hic linez & angul! biſe&ti- 
onerm, erctionem & demitiionem per- 
pengee vlarts, angulorum aqualium & 

lncarum parallclarum acſcriptionem, 
giz 
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quz in Geometria utramq; paginatn' ſa- 
ciunt. Sed properandum eſt nobis ad 
fanem. 

Interim tacendum non eſt, poſle & 
parallelogramma & triangula cujuſcun- 
que generis etiam alto modo product. 
Nam fi re&a infiſtat re&z perpendi- 
culariter, incipiatq; mover! in tranſver- 
ſum, ita ut fingula ezus puntta aqualt- 
ter recedant 2 priſtinis veſtigiis; de- 
fcriberur 1ſto motu parallelogrammum 
re&tangulum. Nam apex linez infi- 
ſtentis, a linea ſubje&a ſemper Xqualt- 
ter diſtat, ideog; motu ſuolineam de- 
ſcribit parallelam. Er ad quemcung; 
ſitum pervenerit linea mota, ſemper 
rota Xqualiter abeſt a quovis relitorum 
veſtigiorum, hoc eſt, ſemper parallela 
maner primo termino, unde exceſlerat. 
Qudd 11 jam tantundem promoveat in 
ranſverſum, quantum 1pſa longirudine 
pollet; fir quadratun: fin plus, vel 
minus 3 fit reftangulium altera parte lon- 
£215, 

Sin rea redz infiſtens non faciat 
quidem angulum re&um, attamen mo- 
tu ſuo ſingula pun&ta aqualiter prove- 
hat, & tantundem excurrat in latum, 
quantum ipſa longirudine pollet ; fit 
Rhomozs : fin plus, vel minus 3 Khom- 
bordes. 

Eodem modo, f1 plana ſuperficies, 
1nt;- 


Introaudio brevis, 


inſiſtens planz, moveatur ita, ut ſin- 
gula ejus puntta zqualiter procedant ; 
fir priſma. Et fi figura 1nfiftens fir 
paratlelogrammum; corpus, quod ge- 
neratur, eſt p.ra//:lzpipedon, hoc eft, 
parallels ſuperficiebus incluſum. 

Cons & Cylindy; geneſin habet1s a- 
pud Euclidem, ubi motu triangult ve! 
parallelogramm!, gyrante circa latus 
perpendiculare, producuntur : ne forte 
fol! videamur motum ad generand; 
magnitudines accertere. 

Poſſunt verd & Conus & Cylinder 
alircr quoque prodvct 3 - ic quidem, t! 
circulus mergatur in profundum Ule 
vero, fi inter mergendum a minimo 
continuo augeatur in maximum. 

De parallelogramm1s, prifmatibus, 
parallelepipedts,Cylindris unum 1dem- 
que eſt Theorema, quod fint in cadem 
ratione cum lines, quas ſingula pun&ta, 
dum generantur tpfz magnirudines, 
motu tuo defcribunt. Id quod ex de- 
finitione #qualtum rationum -tnan!fe 
ſtum eſt, 

Redeundo vero ad Figuram Primam, 
11 punetum quoddam incipiat mover? 
at A verſus DÞ, & mul ex movente 
Excreſcar linea ſurſum, quz fer wpcr ad 
A 2 oviineat cundem ar ig UM, at; 
interea dum pervenit ad Þ, 1pfa cre- 
frat ad altitudinzm 2B: ram deſcri- 
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berur duplici illo motu ſuperficies 
A 2 B, quz vocerur conſtans, & cre- 
ſcentes fine Aay, Aac: Dico, cre- 
ſcentem A & ty ad conſtantem A I B 
habere 4yþ{icatam rationem Ejus, quam 
haber creſcens A @ ad conſtantem 
AF; 1deo, quia codem tempore bis 
creſcit in ratione A aad A 2, ctenim, 
dum crefcit 1n longum 1m Tatione A @ 
ad A I, ſ1mul crttam crefcit in latum 
In ratione & 4 ad Þ B (qu cadem eft 
cum ratione Ag ad AF.) Eodem 
modo ratio G ac ad AFB auplicata 
eſt rationis Aaad A g..” 

Quod t; vero a fingults lincz cre- 
ſcentis in altitudinem I B veſtigiis 
deſcendant inter movendum toridem 
parallclogramma, creſcentia fimul in 
iatum & profundum; jam deſcriverur 
motu tranſverſo 1ſtorum parallelogram- 
morum corpus fol1dum, quod vocatur 
pyramis, Oportet autem non modo 
iineam , quz crcſcit mn altitudinem 
2 B, intcrea dum moverur, cundem 
ſemper ad A Þ angulum obrinere ; 
fed & parallelogramma creſcentia co- 
dem ſemper modo imclinart ad ſuper- 
fictem AF B. Etquocung; articulo 

{iſtarur motus pyramidis creſcentts, 
temper habebir pyramis fiſtens ad con- 
ftantem triplicatam rationem Ejus , 
auam habct latus fiſtentis ad latus con- 
ſtantis. 
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ſtantis Dicoz pyramidem, cujus 
ſummitas eſt A @ 1, ad eam, cujus 
ſummitas eſt A I B eſſe in ratione 11- 


. nexXAaad AD ter repetiti, Dum 


enim latus, movente punto, creſcir 
11 ratione A « ad AF pſa pyramls 
Aay creſcit rer in eidem ratione, 
nimirum 1n longum 1n ratione A & ad 
A 3, in latum 1n ratione & ty ad Þ B, 
deniq; in profundum 1n ratione qu3 
demerguntur parallelogramma. 

Figurz autem, quz fic creſcunt 1 
ratione duplicata, vel triplicata, vo- 
cantur ſ7i215. 

Hattenus 1girur derivayimus orturn 
magnitudinum ex genuinis principus, 
& ortarum affe&iones cx 1pla genef1 
demonſtravimus. Quam merthodum, 1, 
quibus vacar, perſcqui libueritz habe- 
b1mus aliquando Geometriam ſcientt- 
2m ſuo nomine dignain. 
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CAPUT PRIMUM. 
DE LINEIS RECTIS 
DEFINITIQNES. 


Unctum ct, cus pars nul- 
la cft. 

2, Linea, cſt longitu- 
do Jatttud1i1s CXPCrs, 

2. Linea re*ta eff quit 
imecr duo puncta poſtta Eft omnun 
Mrevitiima. 

4- Superictes eft longirnco 8 att. 
tudo profinditat!s expe'rs 

$. Super fic ICS Plana oſt f, Qua 12EC! 
duas lineas reas (le: fecumies poſita 
eſt omntum brey i{Þima. 

6. Angulus cſt, dvarum hnearutm 
ſe mutuo rangeninien, alterins ad alte- 
cam inclinatio { lineam autem ad altam 
inclinar} d1c1mus, CUJLS park una Pre 
alrera ad ©}jam lineam accecit, 

7, Angulus retiilincus oft, quem 
continent linex rex; curyi-lineus , 
quem CurviX 5 mixtus, quem recta & 
—_— Fs ; 

ngulus rectus 6ſt, quando Inca 
_— infiſtens linex re&x, facitutrim: 
que afgulos aqualce. 
p c on Outer 


De lines reHis. 


9. Obtuſus eſt, qui major eſt re&o. 

Io. Acutus vero, qui minor cft re&o. 

I 1. Parallelz linez ſunt, quz non 
inclinantur ad ſe mutus. 


AXIOMATA. 


Is Uabus lineis non eſt ſegmen- 

tum five pars aliqua utrique 
communis. Inter duo pun&a non con- 
Hſtunr plures linez re&z; nec inter du- 
as lineas plures ſuperficics aut angul: 
plani, nifi concidant:; 

2. Omnes angul1 recti ſunt invicern 
Xquales. 

3. Duzx linex non inclinantur ad ſe 
Mutuo : quando carum una non mapis 
quam altera verſus eandem partem in- 
clnatur ad aliquam tertiam. Sicut? 
duo bomines, nunquam aſſequentur «ſeſe 
mutuo, quando eorum units, non mag 
celeriter quam alter, per eandem vian 
currit ad enndem terminum. 

4+ Quz fib1 muruo ſuperimpoſita 
congruunt, ſunt Xqualia. Ft vice vers. 
Linez, & cx hiſce compoſiti angult, 
qui Zquales ſunt, congruent, f1 hxc ita 
Abi mutuo imponantur, ut corum ex- 
remum unum, alterius extremo re- 
ſpondear. 

5. Totum eſt majus ſua parte, 8: 

Xquale. 


0 
0, 


” CT% 


De lineis redis. 
Xquale omnibus ſuis parttbus fimul 
ſumpris. 
6. Quz cidem (ſunt xqualia, inter fe 
ſunt &qualia. 

. Quz ſunt czuſdem, aut zqualium 
So aur dupla; ſunt fib1 invicem &- 
qual; d, 

8, $1 xqvalihus addantur aut aufe- 
rautur 4quaiia, manent Xqualia. 

9. S! inz qualibus addantur aur aufe- 
-antar aqualia, manent inxqualia, 


6. I. 
DE LINEIS 


SESE SECANTIBUS. 
THEOREMA L 


Duos angulos, aut retlos, aiit dxobus 
rectis equales, fiers a duabrus Lins 
reftis quarum una alters inſiſtits 


I re&a A B conſtiterit ſuper re- 
cam CD. Dico angulos CB A,8& 

A B D,zquales eſſe duobus re&tis : fi e- 
nim ht anguli non ſunt rei; ſintreG! 
EBC, & EB D; ſed his zquales ſunt 
angult h1 tres E BC, &E BA, & 
ABD?*; &histribus xquales ſunt anguli 
ABC, & ABD, utpote partes mw 


Propofitia 
Euchlidis 


1 2 


$: 977 
| &4Ys 1: 


P, E. 3 bo 


De lineis reGis. 
us”; ergo & ht xquales ſunt duobus 
reet!s ©: quod crat demonſtrandum. 


THEOREMA II. 
Lineam veftam alam efje, que cun alte- 
ra inſitente, ſacit arignlos Aus ant 
reftos, ant Auobits veltts aQualtss 


i in lineam A B inciderit altcra 

feceritque duos aQngulos 
CD Ao CD B, aquales duobus recs, 
Dicohneam AD Belle retam : fi enum 
illa rectanon fit, fit recta A D F, erunt 
ergo angalt A D'C, & C DE xquales 
duobusrettis 4, fed & anguit-A DC. 
& C D B ſunt aquales duobus rea, 
ex hypotheſt; ergo It duo angul! 
ADC, & C DBÞ-ſ:mul fumpr ſunt #- 
quaies duobus anguiis firuut ſumprtis 
ADC, & CDE*: ergo ablato commu- 
niADC, remanet C DB, xqualis ipt; 
CDE?, arque fic crit pars Xqualis to- 
t!, quod c{t nnpotlibile 8, ergo linea 
A DE non cſt recta, ergo A D B,quod 
erat demonſtrandum, 


THEOREMA TIL. 
Angilos frot muta ad wtirem 99p3(it oy 
equals t{ſe. 


I ret# av3 A Þ, C D, ſe mutiio 
MM {COULTUY Ht IE. Dico Angulos 
. F.C, 


dlits 


De lineis refFis. 


AEC,&DEB, qui fib1 ad verticem 
opponuntur, 1nter ſe eſſe xquales : quta 
angul AEC, & C EF B ſunt zquales 


{| 


duobus recs 4, finiheer angult rect! * 7%, 7, 


funt Xqualcs inter ſe ©, ergo ht duo 
angul! fimul famptt AEC, & CE B, 
ſunt £quales angul is CEB, & BED 


Fa F 
C ſa A 
£1.,v* ® 


ſimul ſumpris *, ablato crgo communt * 1x. 5, 


BEC., remanent angul! CE A, & 
BED witer (e xquales, quod crat.de- 
'nounfltrandum. 


[1. 


D E 
LINEIS PARALLELIS 


THEOREMA IV. 


Patallelas ens tffe lineas, que cum linea 
in 706 ente faciunt angulum extlearnums 


mntirno & o3fito equaleine 
4 + 


[ fucrint angul;, A B C internus, & 

D C E externus & oppoſirus, 1ter 

le xquales. Dico Parallelas eſſe lineas 
A G, & DF: quia enim, ex hvpo- 
theſi.angult A BC, & DCE funt #- 
qualcs, non inclina NWtur A B wapis. 
yuam linea D Cad lineam BC =, cr- 
go per Axiowa 3. line A B & Þ C 
non inchnabuntur ad fe muruG , erg 
Por 


py 
T 


D 


— 
”s 4 * 


, 
% 


5 
EF. Er 27% 


7b. 3. 


> 4X. 6. 
© The 4+ 


P. E. 28. 


FI The Is 


De liners refs. 


per Definitionem 11. erunt paralle!zx 
hx linex, quod erat demonſtrandum, 


THEOREMA V. 
Paralllas eas eſſe lineas, que cun linea 
zncidente factunt duos angulos in- 
ternos, alternatzm oppoſitos, eqJuales 
nter ſts 


gl angulus AB C fibt alterno BCE 
— kuerit xqualis. Dzco parallelas cſie 
[meas AG, DF: quia angulus B C F 
utpote ad verticem aqualis eft angulo 
DCE *, ergo angulus D CE cxter 
nus , Xqualis eſt interno & oppoſito 
ABC *, ergo parallelx funt linex 
AG, DF ©; quod erat demonſtran- 
dum. 


THEOREMA VI. 
Parallelas eas eſſe lineas, que cum linea 
mncidente faciunt duos angalos inizr- 
nos ad eardem partem oppoſttos, &14a- 
les duobus angitlis reftis. 


G1 duo.anguli interni ABC, & DCB 

fuerint duobus re&is xquales. Dicg 
parallelas eſſe lincas A G, & DF- 

quia angult DCE, DCB iunt z- 

quales duobus re&is 4, ſed & angul} 
W% B, & ABC ſunt Xquales duo- 

bus re&is ex hypothef1z & omnes _ 
re 


De lineis refis. 


re&! ſunr xquales inter ſe ©, ergo hi 
duo angult ECD, DCB ſunt #qua- 
les duobus angulis DC B, CBA, ab- 
lato ergo commun1 D C B, remanet 
angulus D CE externus zqualis in- 


terno & oppoſno ABC, 1deoque= 8 


parallelz crunt lincz AG, & DF; 
quod erat demonſtrandum. 


THEOREMA Vil. 
Paralltlas inter ſe eas efſe lineas, que 
| paralidle ſunt ad unam tertiats 


int AB, CD parallels ad unam 
tcrtiam E F. Dico has lineas A B, 
& CD parallelas quoque eſle inter ſe : 
quoniam cnim hx ex hypotheti ſunt 
parallelx ad E F, ideo non inclinan- 
turad EF ?, crgonec ad hanc ma- 
gis inclinabitur A B quam CD, ſcd 
quando duarum linearum una non tna- 
gs inclinatur , quam altera ad unam 
tcrtiam, tum 1lle non inclinantur ad ſe 
rutuo®, ergo AB & CD non in- 
clinantur ad ſe mutuo, ergo & inter ſc 
parallel? ſunt *, quod crat demon- 
{trancum. 


THE ©C- 


P. E. 30. 


47% 


© Def. 17- 
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De liners redis.- 


THEOREMA VIII. 
Angulum externum, interno &* oÞÞoſico 
equalem efſe,quando linee ſtint pay.A!- 
(ele, in quas ala refta linea incidit. 


GT fucrint parallelz linex A G, D F. 

Dico angulum cxternum DCE, & 
'nernum & oppoſitum ABC inter fe 
Xquales efſc : f1 enim xquales non fint; 
ſit angulus LBC xqualis cum angulo 
DCE, erit crgo linea LB parallcla 
ad Iincam D C ©; fed & cx ſuppoti- 
tione eft linea A B parallcla ad can- 
detn lineam DC, ergo linca A B, 
& LB tunt parallel ad fe murtuo ©; 
cum tamen ſeſe mutuo ſecent 1n B,five 
quod 1dem cft inclinentur ad fe muy- 
to 3; quod cſt contra Deftinitioncm 
parallclarum *, ergo linea AB & DC 
factunt angulos, externum & internum 
oppotitum , Xquales, quod crat dc- 
monſtrandum. 


THEOREMA IX. 
Angulos alt.ynos equal:s efſe , quaiido 
line (wt paralleleyn quas alta rift. 
linea anicidst. 


C1 parallclz tucrint hinex AG, DF. 
Dico angulum A B C xqualem elle 
Weulo alerno BCE, quia angulus 
| BCtE 
EMT 


- 


De liners ref3s. 


BCF eſt zqualis angulo D CE *, fed 
hic eſt aqualis angulo A BC ®, ergo 
& hic angulo alterno BCF ©, quod 
crat demonſtrandum. 


THEOREMA X. 

P.E. 29: 

us reffis,quando [117 ſunt pavralltte, 
n quas alta rift i laiea init. 


g arallelz fuerint lI1inex. D/co angu- 

los duos imnternos , & oppoſicos 
ABC, DCB aquales eſſe duobus 
reetis, quia duo_anguh DCE, & 
DCB ſunt aquales duobus reds 4, © 7h. r. 
ſed angulo D C E eft xqualis angulus 
ABC*, crgoangulus ABC, & DCB © 7%. 8. 
ſunt Xquales .duobus rettis *, quod * Ax. 6. 
erat demoaſtranduim. 


CAPUT I. 
DE 


TRIANGULTS. 


DEFINITIONES. 


12. þ. Igura cſi {patzum , quod aitquo 
vel al:quiyus rermimis claud!- 


rur, : 
13. Fl- 


P. E. 32. 


De triangulis 


12. Figura trilatera , five trianpu- 
lum eft. quod tribus lineis continetur. 

I 4+ Triangulum xquijaterum. five 
ifopicurum eſt, quod haber tria larera 
Xqualia, 

15. Tiofccles five Xquicrurum eft 
triangulum , quod duo habet latera 
xgualta. 

6, Scalcnum tri ngulum eft, ood 
nulia haber latera aqualia, 

17. Rectangulum ridngeulum eſt. 
quod rettum angulum hat. 

13, Amblygonium, quod” o2tuſum 
habct angnlum. 

c. Oxvgonium , quod omnecs an- 
gulos haber acutos. 

20. Parajleiogrammum , eſt figura 
quadrilatera, cujus bina oppoſita latera 
{unt parallcla. 


6. I. 
DE TRIANGULO 
SINGULARIiI, 
THEOREMA XI. 


Angutium externum in FLAGS eAUALE 
eſſe duob15 internis & oppoſitis. 


g! in triangulo ABC producatur 
larus alquod C A in D. Dico an- 
pulum 


Redilineis. 


gulum externum D A B Zqualern eſſe 
duobus interns & oppoſitis A'BC, 
& BCA: dutta fit emim ex A, 1pfi 
BC parallcla, erit angulus E A D cx- 
rernus,1terno & oppoſito BC A xqua- 


its *, fimiliter erit angulus E A B, an- * Th. 8. 
oulo alterno A BC xqualis *, crgo ® Th. 9. 


totus DAB, erit angulo B & C xqua- 
!'s ; quod crat demonſtrandum. 


THEOREMA XII. 


Ons tres angitlos trianguli, aquales P, E. 32 


tfſo duovus ve(LIS. 


N trianpulo quocunque ABC. D4:0 
omnes tres angulos fimul ſumptos 
elſe zquales duobus angulis rectis, Sunt 
enim angult B & C aquales angulo 
externo BAD*, & angulus BAC 
ſib1 1pfi aqualis eft : Sunt ergo tres 
angul!, 1n hoc triangulo, xquales duo- 
bus anguiis DAB, & BAC, fed 1 


Y Th, II, 


ſunt #quales duobus re&1s 4, ergo tres 4 7h, x. 


2ngult in triangulo ſunt aquales duobus 
rect!s *, quod crat demonſtrandum, 


THEOREMA XIIL 
Dio latera ſ:mper in trianguio majora 
tfſe riliquo. 
N ommn1 triangulo A B C. Dzco duo 


latera A B, BC mayora efle ter- 
t!G 


e P > 6. 


P. E. 20. 


"Mt $ 


De friangulis 
quia A C eſt lire. recTa 


to AC: 
EX hyporhe, 1deoque omnum bre- 
viſſima *, quz ex pundio Aad C duct 


poſſunt : ergo brev1or lincis AB, & 
3-C, quz ex punto A ad punctum C 
perveniunt, quod crat demonftran 
dutn, 


THEOREMA NV. 
In trzangulo dup latira equaita effc, 14. 


©e714{9s angiulos ſit: nd :nt. 


(I In triangulo angulus A B C: fit 2 

quaiis angulo A C B. Dire & op- 
poſita latera A B, AC inter ſe eſſe 
Xqualia : ſupponatur enim toturn tri- 


angulum invert, ita ut angalus quil' 


privs exiſtchat in C, jam angulo E 
reſpondeat : 
ACB, angulo ABC”, Item Ine 
B C f1b1 1pſi, nem lJatus B A lateri 
AC, 1 enim poflibile fir, non con- 
gruat hoc 3 ſed hujus extremum cadat 
infra A, vel ſupra A, ſcilicet in D, er- 
go & rel:quum triangult larus cadet in 
DC, ergo angulus D C B erit major 
quam ACB*, ergo non Z#qual!> 
oyvemadmodum lupponcbatur , non 
cadet ergo linea 1n D; fed fimilirer de- 
monſtrart poreſt verticem triangult ſic 
inverf1 non caturum mfra A in pun- 


tum F, crgo nuſquam cadet mfi m A, 


CTpOA 


congruet itaque angulus 


QA Aa 


RedFilineis. I2 
eſgo erit Xqualis * AB, & AC, quod © 4x. 5. 
erat demonitrandum. 


THEOREMA XYV. 
Dos angiulos equales efſe , qui ab equa» Þ. Ex 5. 
lions lateribys ſuvtenduntuy, 


gl in uno triangulo duo latera fuerint 

Xqualia A B, A C. D4c0 angulos 
hiſce oppoſitos ABC, & ACB clle 
Xquales : 1 enim poſſhbile fit, fit an- 
gulus alquis ABC major angulo 
A C B, quare demittatur BA 1n D, 1ta 
ut angulus DB C fit aqualis angulo 
ECB: erit ergo in triangulo B E C, 


latus BE xquale later! E C?, ſed fi-3 77, I'4 


militer ex hypotheſi B D, five BA' 

eſt xqualis 1pſ1 A C,ablatis ergo #qua- 

Iibus, reſtart E D xqualis ipft E A *. ? Ax. 8: 
Sed rurſus in triangulo A E B, duo la- 

tera AE, E B ſunt majora tertio BA 


five DB<©: (hxc enim ex hypotheſt © 7. 12, 


ſunt *qualta) ablato ergo communi 

BE reſtant EA, ED inzqualiat, * 4x.9. 
cum ramen jam ante hxc oftenſa fint 
#qualia, quod eſt ablurdum , unum 
reſpectu cjuldem aquale & 1nxquale 

eſſe : ergo angul! laterihbus xqualihus 
oppofitt ſunt xquales, quod erat de- 
monſtrandum. 


TREO: 


— Pen nn ro ern Dt tte i 


PY 
a, 


L4 


De triangulis 


THEOREMA XVL 


P. E.18, AMajorem angulum in triangilo ſemper a 


* The 14. 


'P.E. 19. 


14ors latere ſubtendz. 


N omni triangulo AB C. Dico ma- 


jus latus A B ſubtenderc majorem 
angulum : fi enim fier1 poſlit,fir prim6 
angulus C qui a major! latere ſubten- 
ditur xqualis angulo A BC, crit crgo 
& latus A B xquale later! AC*, quod 
eſt contra hypotheſin ; fit ergo ſe- 
cundd angulus C minor 1pſo angulo 
ABC: quare inflexa fit BA mm ÞD, 
ita ut angulus C B D zqualis fit angu- 
lo ECB; ertergoBE aqualis 1pii 
E C*: ablatis ergo BE ex BD, & 
EC ex AC, remane: E D majus, 
cuam E A?®, fed conrta AE&EB 
ijunt majora, quam B A five BD; ab- 
lato ergo communt BE E remancr A E 
majus quam E D*, quod _ minus 
cſlc oſftenſum eſt, quod cit abſurdum 
ergo majus latus majorem angulum 
ſubtendit , quod erat demounſtran- 
dum, 


THEOREMA R%VIL 
AMajus latis majors angilo oÞ91ts 


N triangulo A BC. Dio mayorett 
angulum BCA a major! latere 
BA 


Redilineis. 
BA ſubrendi : (i cnim poſſiblle fir, fit 
latus A C, quod ſubtcendit angulum 
minorem C Þ A, Xquale : erpo crit 


angulus ABC aqualis angulo ACB*®, * 7h, 1. 


quod cft contra hyporhetin. 

Sit ergo ſecundo, f1 fiert pollit, la- 
tus A C quod ſubtendirangulum A B C 
majus : inflexum fit 1g1tur hoc latus 1n 
D, quouſque D C B angulus fit xqua- 
lis ipfi CBE, erit ob aqualitatem an- 


pulorum E C xqualts 1pt1 EB*, er- * 


go reliquum DE erit majus quain 


EA?, & rurfus qua AE, EC 1unt! 7x, 9. 


majora quam A C, 1d cit, CD : ab- 
lato communt EC, erit AE majus 
quam ED, quod ramen ante minus 
eſſe oftenſum fait 5 ergo major angu- 
lus B C A non ab xqual!, aut minor! , 
ſed a majort latere B A ſubtcnditur. 
quod erat demonſtrandun. 
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* AX. 4» 


» AX. 5» 


© The 13, 
ix. 8. 


De trianguli; 


$. II. 
DE DUOBUS 
TRIANGULIS COMPARATI: 
INTER SE. 


THEOREMA XVII. 


Angulos omnes equales efſe in duobi.s 
trzangulis, quando in his omnia la 
tira, fmegula fingults ſunt £qQualids 


Cl fuerint duo rriangula A BC & 

DE F, quz habcant omnia larera, 
fingula ſingulis &qualia. Dzco & hxc 
haberc angulos Xquales, qui X#qualibus 
linets continentur : Imponatur enim 
DF ipft AC, 1ta ut congruant *, Ca- 
det vertex rrranguli E in punctum B, 
{1 enim ſecus fiert poſſir, cadat ille pri- 
mo in latus BC inG; erit ergo latus 
G C aquale lateri CB ex hvpoth, 
pars tot, quod eft ahſurdum ®, ergo 
non cadet vertcx trianguli in latus 
B C. 

Cadar 2. fi fiert poſlit vertcx alter:- 
us erianguli in H; cruntergo A B,BG 
majora quam AG*, ergo addito com- 
mum! GC, ert* AB, BC majora 
quam AG,GC,icd fimiliter AG,GC tunt 
Major 


Redilineis. 


majora quam A H, HC; ergo ettam 
AB, BC ſunt majora quam A H,H C, 
id eſt E D, E F, quod cſt contra hy- 
potheſin. 

Cadart 3. f1 fier! poſit vertex alte- 
rius triangul! in L, erunt linezx GB, 
G A majores quam A B, 1d eſt A L, 
ablaro ergo communt AG, remanert 
B G major, quam GL ©, rurſus G L 
& G C ſunt majores LC, ideſt BC: 
ablaro ergo communm G C remanet 
G L major quim GB; quz tamen 
minor jam ante oſtenſa eſt : crgo pun- 
Gum E alterius trianguli neceſſario 
cadet 1n B, 1dcoque linea E D, & EF 
congruet cum A B & B C?, omnelq; 
angult : ergo & erunt xquales , qui 
2qualthus line1s continentur, quod erat 
demonſtrandum. 


THEOREMA XIX. 

In d:obas trianguits, omnia efſe equa- 
lit, quando in hiſce eqwalia ſunt duo 
latera, & unus angulus, quem hec la- 
tera continent. 


o angulus A zxqualis angulo B, & 
larera 1pſos angulos continent1a X- 

qualia : Dico & baſm DC, & EF 
xquales cfle : itemque angulos, qui ad 
utramque baſin ſunt : ſupponatur enim 
impont angulus A, angulo B, 1lle cum 
» hoc, 


© Ax. 4 


© Axo4 ' | 


P. E. 4 


Ax. l, 
AY. 4o 


P, E. 25. 


* Th. 19. 


De triangulis 


hoc, quia aqualts eſt, utique congru- 

et ® : 1rem candem ob caulam congru- 

ct lIinca AD cum BE, &linea AC, | 
cum BF<; ergo & bafis D C cum| 
baſt E F congruct, 1ntcr duo cninm | 
pun&a non confiſtunt duzlinex reate, 
niſ1 coincidant 4; ergo & congruent, 
& erunt Xquales ©, quod crat primo 
loco demonſtrandum. Deinde fi linez 

omncs coincidant, 8& congruant, ut!- | 
que & angnlt comncident quo he linez 

continent: fcilicer angulus D cum an- 

gulo E, & angulus C cum angulo F; 

qua inter caidem lineas duo anguli 

plant non confiſtunr, nifi coincidant*; 

crgo.& congruent, & crunt qualcs* 

quod crat lecundo loco demonttran- 

cluin. 


THEOREMA XX, 
Angilum «1m #(ſ* taqorem in 11 tis 
angilo, quanao in hoc unum lat my 
fs et, quam im alters. 


[ larera A B, AC fuerint zquali 

iis ED, DF, fucrique latu 
B C majus, quam E F. D:-o angulun! 
A clie majorem angulo E D F : | 
enim poſſibile fit, non fit hic angulw| 
major 3 ſed fit uterque Xqualis, erg! 
crit latus B C, aquale* later! E F*: 
icd hoc eſt contra hypothefin , crg 
anpulu} 


RedFiliners. 


angulus E DF non erit zqualis angulo 
A,quod crat primo demonſtrandum.s:c 
ergo 2. fi fieri poſſit, angulus E D F, 
qu1 a minor! latere ſubtendirur , ma- 
jor : proindeque fi angulus B A C 1u- 
perimponatur angulo E D F, 1a ut 
linca A C linex D F reſpondeat, ca- 
det latus AB tn lineam DG; qua 
crgo lartera DH, HE ſunt majora, 


quam D E, id eft, D G*, ablato ergo i 


communt D H remanet E H , majus 
quam H G, rurſlus GH, HF funt 
majora quam G F, ergo mult) ma- 
jora quam EF (quia G F, five BC 
ſ1pponitur major quam E F) ablato 
ergo commum A F, remanet H C ma- 
jus quam H E*, quod ante reſpettu 
enſdew minns oftenſum cft cfle, quod 
eſt abſurdum, erg9 angulus E D F ne- 
que major, neque xqualts : ſed minor 
eſt, quam anpulus A, quod crat de- 
monftrandurm. 


THEOREMA XXL 
Latiss wnum eſſe majus in trtangitis. 
q4andn in hoc un's angaius major eff 
Q44m 81 altero. 


gt angul!is A major angulo D, .& 1a- 
- tra BA AC « GD, Z F an- 
gulun: utrumque contin<ntia #0114114 : 
Dico latus B C elle majus, atiam G F-: 
ÞD 2 fin 


© AX. 6: 


20 


* Th. 20. 


2 Th. 18. 


ks E. F £, 


De triangulis 


fin minus ; fir G F majus 1pſo BC, 
ergo & angulus D mayor erit anguly 
A *, quod eft contra hypothefin, S!: 
ergo, f1 fhier1 poſlit, latus G F aquale 
latert BC : crunt ergo anguli D, & 
A axqualcs ®, quod eft finliter contr; 
hypothefin : ergo latus B C majy 
eſt, quam GF, quod crat demon- 
ſtrandum. 


THEOREMA XXIL 
Ones angiulss, & latira tn duobus tri- 
angulis equalta efſe, quando 21 hi; 
num latus, & dun angult huc latri 
adjact ntes &@ Juales ſunt. 


g| duo trianguſa urwn larus A C, DF 
& duos angulos noto latcrt adj- 
centcs A, & D, fimiliterq; C, & GFD 
xquales habuerint : Dzico habere & re- 
I1qua litera, & angulos xquales. Im- 
pont enim ſupponatur A C, ipſi DF, 
hac congruent, quia &qualta© : ſimi: 
ter & angulus A congruert angulo D, 
& angulus C angulo G F D 0: 1gitur& 
pun&um B punto G : fin minus 3 ca 
(at hoc, fi neri potlir, ſupra-vel intra 
in punctum E, crgo cadet & r.[1quun 
latus B C, quod hoc puncto termint 
tur 10 lincam E F, ergo extra Jinean 
G F, ergo angulus E F D, 1d ſt, 6, 
major erit angulo G F D *, quod <> 
Cant 


HKedilineis. 
-ontra hypotheſin. Similiter oftende- 
tur minor, 11 cadere dicatur vertex B 
infra puntum G in puncdum H. Quare 
nuſquam cadere poteſt verrex hic B, 
niſi 1n punum G, crgo omnia latera 
coincident, iremque angul1 *, ergo & 
congruent, & erunt xquales 9, quod 
erat de:nonftrandum. 


THEOREMA XXIIL. 
Omn:s angulns, C*# latera in duovns trt- 
angulis equalia eſſe, quando in hes 
unum latus, & duo anguls nite Ua- 
ters ambo non adjacentes, &144'id 


ſunt. 
vl in triangulis AB C, & DEF fuc- 

ritlatus A B Xquale lateri D E, & 
angulus A & D,, item C& DFE #- 
quales : Diro & reliqua latera xquali4 
eſſe; ſuperimpofitum fit enim A E 
pſt D E, & angvlus A angulo D, hxc 


quia Xquaha ſunt, congruunt *, ergo & ?® 


latus rel1quum B C cum 1pſo latcre 
E F : fin minns, cadet citra vel uſira 
Ineam E F : cadat crgo, fi fiert pol- 
fit, in G, crit angulvs D G E zqualis 
angulo DFE®, externus interno, 


quod eft contra Th. 11. idemgue ac- 
cider, f1 cadere perhibcantur in H,er- 
go nuſquam cadct nitt 1n F, crgo tri- 
angulum A B C totum comcider cum 

DD 2 


trlanpulo 


> Ex hyp. 


De triangulis 


triangvlo D E F ©, ergo & conpruetr, 
& 1!11 jn omnibus 2quale erit ©, quod 
erat demonſtrandum. 


THEOREMA XXIV. 
Onnes angulys, & latera in duobus tr1- 
angulis eſſe equalia, quando in his 
duo alia latera , & horum 1unz oppoſi- 
tus angilus, & alit angult equſden 
ſpectes ſunt. 


C1 dvo triangula ABC, FDE ha- 
 buerint duo latera BA, AC & 
DF, FE zquala & angulum B an- 
gulo D: inſuper f angulus C, & DE F 
tucrint cjuſdem ſpecici, 1d eſt, ambo 
ſunt obtuſi, vel re&1, vel acuti: Dics 
& reliqua #qualia eſſe : ſupponatur 
enim impont latus A B latert D F,, & 
angulus B, angulo D : hac quia Xqua- 
ha cx hypotheſi, utique congruent ?, 
coincidet ergo latus BC in latus D E, 
& punctum C cadet in punttum Ez fin 
tninus cadat 1rd 1n G, ergo reliquum 
Jarus AC cadct 1; F G; quia vero ex 
hypothch AC, & FE ſunt aqualia, 
crunt quoque Xqua''ta F G, & F E, e&r- 
go & aizull G & FEG®, led ex 
hyporl:cf: angulus G eft obtuſus vel 
rectus, ergo & alter ; crgo 1n trian- 
gulo reperzentar duo anguli, qui fint 
ambo obtuſi vel re&1; crgo tres angult 

cjuidem 


Refilineis. 22 


ceiuſdem triangult exunt majorcs duo- 

bus rectis, quod c{t contra demon- 

ſtrata *. S11litcr exſdem pofitis often- © Th, 12. 
detvr utrumgue angulum G, & G EF 

non eſſe acutos : quiz angulus D E F 

cx hypothef1 eſt 2qualis angulo G, er- 

go& angulo GE F94, crgo linea FE Ax. 5, 
incidens in lincam D G f.:cit utrimque 

duos angulos acutos, 1d cft, minores 

duobus re&is, quod «ft contra demon- 

ſtrara * ergo punctum C nuſquam ca- *© Th. 1. 

der nift in E, 1deoque omnia congru- _ 

ent & erunt #qualia *, quod erat de- * Ax. 4» 
monſtrandum. 


THEOREMA NXXV. 
Aqualia effe triangula, que fit ſuper P. Es 37. 
eadem baſs inter eaſdem parailzlas. 


QT inter parallelas A B, C D fuerint 
duo triangula C A E, & CBE fu- 
per eadem haſi C E : Dico duo hac 
triangula Xqualia eſſe : dudta fit enim 
EF, & BD paralldla ad CA, erit 
triangulum C A E zquale triangulo 
AFE®, quia linea A E eft commu- & wh, 22, 
nis, & angult CAE, & CEA ſunt 
xquales angulis FEA & EAF®: by, g 
fimiliter ob eandem rationem triangu- ' 
lum E BD eft xqualc triangulo E F B, 
ergo duo triangula CAE, & E BD 
efficilunt dimidjum totius parallelo- 
D 4 gramm! 


« Th. 25, 


* 4x. 6, 


De triangulis 


erammi CABD, ergo triangulutm 
CBD, five quod idem eſt triangulum 
CBE&E B D eſt zquale triangulis 
EBÞD, & CAE", ergo ablato com- 
mun1 trjangulo E B D remanet trian- 
gulum CB E aquale triangulo CAE ", 
quod erat demonſlrandum. 


THEOREMA XXYVI. 


» Parz/lvlas ejle lineas, inter quas ſhe 


eadem baſi exiftunt triangula £9 14- 
Ia. 


QI duo triangula AEC, & CBE 

fucrint aqualia , & ſuper eadem 
baſi. Dir» & lineam AB lince CE 
efſc parallclam , fi enim non fit, fit 
la AF, & producatur C B, donec 
concurrat cum 1lla in F, erit triangu- 
lum AEC aquale 1; if CFE<, ted 
huic xquale eſt et1an rriangulum CBE 
(ex hyp.) ergo triangulum C BE eft 
aquaſe E FC®, pars tot!, quod eſt 
contra AX. 5. ergo non {inca A F tcd 
linea A B eſt parallela ad C E, quod 
crat detnonſirandum. 


THEO- 


Reetilinegms. 25 


THEFOREMA XXVIIL 
A praiit eſſe triangala, que junt ſupcs Þ. Ve 3B, 


LIL it vali inter eafdein paralielass 


Nrcr parallclas A EB, CD fint duo 
trianpula CAE & DHG, quo- 
rum baſes CE & DG fint aqualcs. 
Di'o ettam triangula inter fe aqualta 
eſſe. Dvct enim ſupponatur C B pa- 
rallela ad D H, 1tem linca B D: : Qual 
ergo duo triangula BCD, & BHD 
habcnr latus unum fcilicer B D com- 
munc & angulos ad bafin aqualcs, an- 
gulum ſcthoer TI B D aqualem fib1 al- 
tcrno DB C, rem anzulum B DH 
{1 alterno D BC ©, crunt 1,2 hifee rr1- 2: Th, Ge 
angulis ONINid : "oy Wa C} '$0 x ca *7:,22 
CB pl DH, crggo cnom trangulutr 
CB x, cit 1quaic t: a HPC © 
Sunt eniin 1N hilce trianovhs duo [ai c- 
r1 & aygulas lafee content, agualia : 
tus nempe DG & CHF, ex hrpo- 
thefn ; Jatus vero CB & B Bb wt jam 
probarum cft ; & anginus B CE, 
HDG, <. conftrutone : ergo Thins 
pulum TP 4 &, vt jam dx). 4Giale 
niangulo F. BC, & hor © th vouale 
tnangulo EACT, crpo triangulumn d 7, 2 
DHG eidem EAC aquale oft ©, © tx. 6, 
quod crat demonſtrandutm, 


D 5 THE 0- 
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P, E. 40. 


"th, 25, 


t 4x. 6, 


De #riangalis 


THEOREMA XXVIIL 
Parallelas eſſe lineas, inter quas ſuper 
£qualt baſs exiltunt triangula equa: 
li. 


gint duo triangvla CAE, & DHG 

Xqualia, habcantque in ecadem 11- 
nea CG bates CE, D G aquales: 
Dicolincam A H quz corum verticc* 
conneetir ad lineam CG parallelam 
eſſe, fi enim 1illa parallela non fir, fic 
parallela, f1 fieri poſſir, AL ; erit er- 
90 rriangulum D L G aquale triangu- 
lo CAE!, ſed cidem-ex hyporhefi 
Xqualc eft triargulum D HG ; ergo 
rangulum DH G aquale eft trxangu- 
lo DL G® pars tori, quod eſt abſur- 
dum ; non ergo linea Al, ſed AH 
eſt parallela ad C G, quod erat dc 
monſtrandum, 


8, III. 


RedGilineis, 
$. III. 


APPENDIX. 
DE 
PARALLELOGRAMMO. 


THEOREMA XXIX 
Varallelngrammum per diametrum divi- 
dar bijariam, & oppoſita laters ha- 
Dire equaligde 


Qlt parallelogramm1 cd1ameter A C. 

D1-0 triangulum ABC xquale cſlc 
criangulo ADC: quia enim oppoſita 
latera ſunt parallela *, erit angulus 
A C D #qualis angulo alterno CA BY, 
item anguius C A D aqualis fih1 alter- 
no ACB, &latus AC ett commune; 
ergo triangulum unum alteri xquiale 
eſt, & latus AB lateri D C, & lawus 


BC lateri A Df, quod crat demon- 


{irandum. 
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f P. E, 35 


De circulo. 


THEOREMA XXX. 
Aqualia eſſe paraitelogramme ſuner 04- 
dem aut equali bafr, &* inter eaſden 
paralletas. 


glnt duo parallclogramma AB C D, 

& BEFC fuper aquali, aut ea- 
dem baſi, & iter caſdem parallelas. 
Dicro hxc 2qualia cilc : quia corum dt- 
midia ſunt triangula ABC & EBC* 
ſed hac ſunt aqualia*, ergo & xqual:a 
ſunt parallclogramma , quz funt co- 
rum duplicia *, quod erat demon- 
{trandum. 


CAFUT 
DE 


CIRCULO. 


DEFINITIONES. 


21, ion cſt tigura plana ful 

una linea comprehenſa, qua: 
peripheria appellatur, ad quam ab uno 
puncto carum, quz intra figuram ſunt 


poſitz, cadentcs rex linea: omnes 
{ant 


De circulo. 


ſunt inter ſe aquales 3 atqne hoc pun- 
Cum centrum dicitur. 

. Diameter circult eſt refa quzx- 
dam han per centrum qduita ex utra- 
que parte 1n circult peripherta termi- 
nata, quiz circulum bifariam dividir. 

23. Semicirculus eft fgura , quiz 
continetur ſub diametro, & ſen1- -per!- 
pheria. 

24. Segmentum circul! eſt © figura 
ſub rea linea, & parte altqua per!- 
phcriz contenta, 

25. Acquales- circult (tar, quorum 
diametr!, ſeu ſemidiametrt inter fc 
ſunt xquales, 

25, Circult ſcfe mutuo tangere d! 
cuntur, qui, cum (cle tangant rantin , 
non ſccant. 

27. Reta linca tangerc circulum 
dicitur,quz, cum circulumrangar, Pro- 
ducta tarncn circulum non fect, 

22, Angulus in peripheria cticult 
terminatus, inſiſtcre dicitur 111 part! 
peripheriz, quzx ilum argulum ſub- 
tenchir. 

25. Angulus ſegment! eſt 15, qut ex 
pcripheriz partc , & linca re&ta ean- 
dem ſecante componitur. 

3%. In ſegmento dicttur clie angu-- 
lus, qui fit a lineis, qui ex angulis ſeg- 
ment1 in aliquo puneto ejuſdem feg- 
ment! convemunt. 

31; An-- 


PE. Go [.3s 


De circulo. 


31. Angulus contingentiz eſt 1lle, 
qui fit a linea rea five curva, tan- 
gente, & circult circumferentia. 

32. Settor circult cſt figura, quz fit 
2 duabus circult ſemidiametris, & ali- 
qua peripheriz parte, angulum cun- 
dem ſubtendente. 

33. In circulo xqualiter diſtarc 3 
centro rettz lincx dicuntur, chm pcr- 
pendiculares, quz a centro 1m ipfas du- 
cuntur, ſunt xquales. | 


s. 1. 


DE 
CENTRO CIRCULL 


THEOREMA XXXl. 
Acl angulos rettos ſecart lincam ab alia 
linea, que per centrum tranſtens hand 
bifartam dividit. 


Cl in circalo ABC quadam lines 
> BD percentrum E extenſa, aliam 
A C non per centrum extenſam bifa- 
riam in D ſfecet: Dico angulos ADE 
& CDE <eſje reos : conjunum fit 
enim puntum A centro E, fimiliter 
& punctum C : erunt triangult ADE 
latera xqualta lateribus triangulo CDE; 
quia D E eſt communis, & AD ſt 

xquma!:s 


De circulo. 3T 


xqualis 1pfi C D, ex hypoth. & AE 
ipfi CE per defin. circult ; ergo & 
omnes anguli -ſunr xquales.*, ergo * Th. 19. 
urerque angulus ad .D, ergo uterque 
eftus ®, quod crat demonſiranduam. *® Def. 8. 


hs 9 po 
—_ 


THEOREMA XXXIL 
Mfariam ſecart lineam, ft hec ab alia P, E, 56 
per centrum tranjeunte ad angulos Ye- | 
(tos ſecttiirs 


OO — 


ilinea BD tranſear per centrum, 
* & uterque angulus ad D fit rectus. 
Dico AD ipft CD xqualem elle. 
Quia triangula ADE & CDE ha- 
bent duo latera, & unum angulum ad- 
jacenrem Xqualia ; ſc. angulum ad D, 
& larera AE & DE latcribus CE 
& DE, ergo reliqua ſunt -aqualia ?, * 7i). 24» 
go & AD ipfi CD xzquale crit, 
Quod crat demonſtrandum. 
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THEOREMA XXXUL 
Ilam lineam tranſire per centrum, gue 
alzam non per centrum extenſam bifa- 

riam, & ad angulos vedtos ſecat. 


dIrecta AB, aliam CD non per 
centrum extenſam ad angulos re- 
Qos, & bifariam ſecert. Dico, tranſitu- 
ram A B per centrum. S!1 non, tran® 
feat. alia B E per centrum, ergo an- 
gulus . 


32 
d Th. 3I. 


- AX. 2. 


4 {X. 5. 


P. E. 56 


De circalo. 


gulus DBE eft reqtus*, & ABD 
cſt reus ex hyp. ergo DBE & 
ABD ſunt xquales* , pars tot1, quod 
c{t ablurdum$, crg0 tranſibit A B per 
ccntrum, quod erat demonſtrandum. 


THEOREMA XXXIV. 
Centrim OCCIDAYT ab tlio Pu nt 3 a 140 
In circulo plures linee veke , quan: 
dur, ANCANEUY £QualEss 


Ql a puncto A dudtz finr ad periphe- 
riam rex AB, AC, AD, inter 

le xquales. D#co punttum A ciic Ccn- 
trum circult : juncta enim fintlinens rc- 
As puntta B, C, D, & divitz lunt [1- 
net BC, CD bifartim in E& F, ha- 
ecbunt triangula ABE & A C E, 
omna Jatera Xqualia : AB quidem 
pſt! AC, ex hyp. BE wh CE &« 
conflruct. A E et communts utri-. 
Que, CrgO & omnes angulos habc\unt 
4quzles *,crgo angulus utcrque ad F 
cit rectus, ergo in linca A EF, conf1- 
ſtir centrum circult ® : fed finuſitcr 
probabitur uterque angulus ad F rc- 
us,& 3nlincea AF confiſtere contrum; 
cum ergo lIincxe AE, AF habcant 
centrum, habebunt 1llud in A, quod 
utr1que commune eſt , crg'?> puneturn 
A eit centrum circult ; quod crat de- 
monſtrandum. 

THEO- 


= 


De circulo. 4 


VV. 


THEOREMA NXXXV. 
Duas lineas non ſ:cave ſeſe mutuo bij P.YV.. 4 
rams, que per cirews centram non 
tranſeunt, 


Im circulo AB CD fe mnruo (e- 

cent in E duzretz AC & BD 
non per centrum exren{x. Dzco 1Ilas 
ſelec non (eeare bifarram : a puntto eE- 
nm 1nterſettionts E ad centrum F 
ducta fit linea E F ; fi 1taque feſe bt- 
farram ſecare dicantur in E, erit angu- 
lus CE F re&us* : ſirmliter & angu- © Th. 3T: 
lus DE F per 1dem theor. crgo an- 
guli CEF & DEF erunt inter lc 
4quales 4, pars tott, quod eft abſur- * 4x. 2. 
dum *, crgo lincxy AC & BD non © 4x, 5. 
ſecant ſe bifariam, quod crat demon- 
ſirandam. 


THEOREMA XXXVI. 
Linearum, que d puntto aliqin in arcuP, EK. 19. 
lo ad piriihirtam daruntur y Mave- 
man efſe tlam que Po centriwn tran- 
fit, hu viciniurem remotiore Mae 
form eſſe. 


I a punto A per centrum B duRta 

*' tit linea ABC ad peripheriam 3 
deinde dudtzx tint aliz non per cen- 
trum, {c. AD & AE. Dico 1. line- 
am 
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De crrculo. 


am ABC omnum eſſe max1mar - 
quia. AB, BD ſunt majores quam 
AD?; ſedipfi BD eſt aqualis BC?, 
ergo AB, BC ſunt majores quam 
AÞ. 

Dico 2. lineam AD viciniorem 
centro majorem cle, quam AE, quz 
eſt remotior. S1 enim fiert poſlit, fit 
AD aut minor, aut Zqualis : quia cr- 
go AF, FE majores ſunt,quam AE*, 
erunt etlam hx majorcs quam A D; 
ergo ablato communi A F, remanct 
EF major, quam D F*: fed rurſus 
BF, FD ſunt majores, quam BD, 
ergd 8 majores quam B E (quia B D 
& BE ſunt zquales E *) ergo ablato 
communi B F remanet D F major, 
quam EF, quo ante minor eſſe often- 
debatur, quod eſt abſurdum. Ergo 
linea ABC eſt maxima, AD vero 
vicinior centro major,quam AE, quod 
erat demonſtrandum. 


De carculo. 
6. 1I. 
DE 


PUNCTIIS 
EXTRA CIRCULUM. 


THEOREMA XXXVIIL. 


Linearum, que a punto aliquo extra P. E. 8. 


cireulum ad peripheriam cavam du- 
cuntur, maximam eſſe, que ptr cen- 
trum tranſit, & hutc vicinioren re« 
motiore majorem efſte 


Trefta AB 4 punto A extra cir- 
culum poſito per centrum dud fit. 
Dico 1. Ham omnium efſe maximam, 
quia AC & CD, five BC, ſunt ma- 
jora quam A D*. 

Dzco 2, lincam A D, quz vicinior 
eſt centro, majorem efſe quim A E. 
St enim non fit, fir A D aqualis, aut 
minor,quam AE: erunt AF&EF 


* The 13» 


majores, quam AE ®, erg & quam » 77, 14, 


AD; ablata ergo commun1 A F, re- 
manet E F major, quam D F. Sed 
rurſtus CF, DF ſunt majores, quam 


CD*, five CE, ergd ablato com- © Th. 12. 


munt C F, remanet D F major quam 
E F, quo ante minor cile oftendeba- 
tur, 


-- > 
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De circulo. 


tur, quod eſt abſurdum ; ergo re&z 
AB eſt maxima, & A D major quam 
AE; quod crat demonſtrandum. 


THEOREMA XXXVIII. 
Linearum, que a pinto aliquo extra c2r- 
culum, ad peripieriam convexam du 
cuntiur, minimam efſe , que per cone 
trum tranſit, & huc viciniorem ri 
motiore minorem eſſe. 


'Treta AB a punto A ad convex- 
am peripheriam per centrum tran- 
frens dudta fir. Dico 1. illam efſe om- 
nium breviſſimam. Dua enim fit alta 
A D non per centrum tranfiens, jun- 
Ctaque ſint puntta D & C, erunt ita- 
que linex A D, C D majorcs, quam 
AC*: ablatis crg5 xqualius B C & 
CD, remanct AB minor,quam A D*, 
& ſic de cateris. 
| Dico 2. lineam A D, utpote vict- 
morem 1ipfi AB, minorem efſe, quam 
AE. Stcnim non fit, fit AD ma- 
Jor, aut aqualis, quam A E. Produdcta 
ergo CDinF,crmt CE, E F ma- 
Jores, quam C F*, ablatis ergy #qua- 
Iihus CD & C E remanet D F mi- 
nus, . quam E FS, fed rurſus A F, 
D F ſunt majorcs, quam AD, cx hy- 
poth. ablato erg) communi A F, re- 
manet DF major quam E &, quo 
ante 


De crrculs. 


ante minor eſſe oftendebatur, quod 
2ſt abſurdum. Ergo rea AB eſt 
omnium breviſſima, A D verd minor, 
"_ AE; quod erat demonſtran- 
dum, 


6. III. 

DE 
CIRCULIS 
SESE TANGENTIBUS, 
ET SECANTIBUS. 


THEOREMA XXXIX. 


Lineam centra ronneftentem duorim cir- P. Eo ls | 
culpram jeje entertus tangentium , c4- 
are in contatum. 


GI duo circuli ſeſe interius tangant in 
A. Dico, lineam, quz per utriuſque | 
centrum ducitur, cadere in contattum. 
St enim fier1 poſſſt aliter, fit centrum 
majoris circuli B, minoris C, 1ta ur [1- 
nea per centra B 8& C dutta, cadat w 
in D. Quoniamergo AC & BC ma- | 
jores ſunt, quam AB*, five quam * Th. 13. 
BD®; ſed CE eft zqualis ipfi AC, ® pef. 2. 
ergo etiam BC & CE major ct, 

quam B D, pars toto, quod eſt avſur- 

dam ©, 


P.E. 12, 


* Th. 13. 


» AX. 5. 


P. E. 13. 


De circalo. 


dum *, ergo linea, que per utriuſque 
centrum ducitur, cadat 1n contatum, 
quod crat demonſtrandum. 


THEOREMA XL, 
Lineam centra conneftentem duorum Cty- 
culorum ſeſe extersus tangentium,tran- 
frre per contalium. 


CI duo circult ſeſe exterius tangant in 
* A. Dzicolincam_ BC, quz per utri- 
aſque centrum ducitur , tranfire per 
cortactum. $1 enim fiert poſlit, non 
fit conta&tus in A, ſed in E, erunt er- 
go linex BE, CE: majores, quam 
BC*; ſed BE eſt zqualis ipfi BD, 
& CE ipſi CF, erg) BD, & CF 
ſunt majores, quam BC, pars toto, 
quod eſt abſurdum ®, ergo linea B C 
tranſibit per contaftum, quod erar dc- 
monſtrandum. 


THEOREMA XTI. 
Circulos ſiſe exterins vel anterins tan- 
tum in uno punto tangere. 


T duo circult ABC & ABD ice 
Intertus  tangant. D7zco illos non 
tangere ſeſe 1n aliis pun&is, quam in 
punto A. St enim fieri poſſit, tan- 
gant ſe ettam in punto B ; linea ergo 


-corumn centra-E &.F conneRens cadct 


in 
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39 


in contactum A *, 1taque cx contattu © Th. 39. 


B dudz fint linex BE & BF, crunt 


BF, FE maiores quam BE9, ſed © Th. 13. 


AE eſt zqualts ipſis B F, F E (quia 


AF ct xqualis ipfi BF*, & F ÞE eſt © Def. 24. 


communis) ergo AE eſt etiam ma- 
jor quam BE, quod eft abſurdum, 
ciun” fint ſcmidiametr1 cjuſdem circu- 
li, ergo hi circa!l! non tangent ſeſe 1n 
pluribus pun&is, quam 1n punto A, 
quod erat d<;nonftrandum. 

Arque fimiliter demonſtratur de 
duo!us circulis ſeſe exterms tangen- 
thus. Quia AF FE ſunt #qualia 
AC, CE ex dciin. circult, & tamen 
AF& FE ſunt majora n{dem per 
theor. 13, , 


THEOREMA XLIL 
Duns cireulns ſele ſecare tantum in (ngo- 
bus punts. 


T duo circuli ſcſe ſecent. Dzco illos 
non ſecare ſeſe in pluribus, quam 
duobus punts : I centro enim unius 
circult, ſc. G, ducantur linex ad fc- 
tones, quz, fi fieri poſſit, fint tres, 
ſc. A,B, C, crunt hz linex- xqualcs ?, 
ſed hz tres crttam pertingunt ad peri- 
pheriam alterius circuli 3 & ſunt xqua- 
les z ergo puntum Gettam erit cen- 
trum alterius circuh 3 dud 1gitur reata 


*S 5 
- 


P. E. 10. 


2 Def. 21s 


P, E. 16. 


D 1h. 12. 


; The hy 


De carculo. 


GF, crunc GH & GF zquales 1pft | 


GC ex defin. circull, pars 8 rotur, 
quod eft abſurdum, ergo circult non 


ſecant ſeſe in plurtbus quam duobus | 


punts, quod erat demonſtrandum. 


$. IV. 
DE 
LINWELS 
TANGENTIBUS CIRCULUM. 


THEOREMA XLIIF. 


Perpendicularem ad extremitatem dit- 
mitri, totam cadere extra Circulums 


g ad cxtremitatem diametr1 AB 

perpendicularis fit B C. Dzco to- 
tam BC cadere extra circulum. Ex 
quovis enim punto C dudta fit ad 
centrum D, linea C D : quia ergo an- 
gulus C B D, ex hyp. cft rectus; erit 
major angulo BCD; quia omnes tres 
angult mn triangulo D B C funt xquales 
duobus re&is® ; ſed angulus D BC 
cſt reus ex_ hyp. ergo reliqu! duo 
Xquales uni _ z ergo corum unus 
BCD eſt minor redo, ergo la- 
tus CD, quod majorem angulum ſub- 
rendit, eſt majvs latere B D *, 


[| 


& tic | 
de ommbus punttis probar! poreſt, ET- | 
gd | 


| 
& 
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De carrculo. 


gy pun&um C- cadet extra circulum 
& tota linea B C, quod crat demon- 
ſtcandum. 


THEOREMA- XLIY. 
Aneulum indeterminatum ſemicircult, 
quouss Aruto rectilineo determinato 
majorem efſes 


C It angulus ſemcircult BA C. D?ce 
> hunc quovis acuto reailineo de- 
term'nato majorcin eſſe. Sit enim an- 
gulus acutus D A E, cadet linca A FE. 
Intra circulum. Duda enim fit D k 
ad A E pcrpendicularts, erit angulus 
AFD major angulo DAF quia in 
triangulo A DF ormnecs tres angult 
Junt #qualcs duobus re&1s 7, ſed angu- 
lus AFD cft redqus cx conſtr. crg9 
reltqui duo Tquales um re&o , erg5 
corum unus DA F cþ{t minor redo, 
1d eft, minor ipſo AFD; ergo latus 
five ſemidrameter DA ſubtendet ma- 
jorem angulum, & erit majus latere 
D F*, adcoque puntum F cadet in- 
tra circulum 3 ergo angulys DAF 
pars crit anguli ſemicircult B A C, er- 
go angulis B A C quovis acuto redt- 
Imeo determmnato major cft, quod 
erat demonſtrandum. 
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De circuls. 


THEOREMA %LV. 
Line1m a cirncult centro ad contattum du- 
611 facere angulum rettum cum tan- 
gente CIYCulume 


g! circulum tangart A B, Dzco angu- 
* lum CAB clſe retum. $1 enim 
non fit , ab al1qua parre erit angulus 
acurus, ergo 11a linea per prec.cadet 
Intra circulum, & non ranger, quod cſt 
contra hyp. ergo angulus CAB eſt 
rectus, quod erat demonſtrandum. 


$. V. 


DE LINEIS 
SECANTIBUS CIRCULUM. 
THEOREMA XLVE. 


$i in circulo due linee vette equaliter 
a centro diſtent, illas eſſe inter ſe &- 
quales. 


gl in circulo A BCD linez A D, 
BC zqualiter a centro E diſtent. 
Dico 1llas inter ſe eſſe xquales : dudtis 
enim ad utramque perpendicularibus 
EF & EG, junaique AE, BE, 
CE, DE?, erunt latera AE & BE 
Zqual'a 


De circulo. 


zqualia ®, fimiliter EG& EF, & 
angulus A GE zqualis angulo B F E, 
quia ,uterque eft refus , ergo & latns 
AG zquale erit latert B F ©. Eadem 
autem ratione probabitur zqualiras la- 
terum DG & CF, ergo tota linea 
AD eft xqualis ipf1 BC, quod erat 
demonſtrandum. 


THEOREMA XLVIL 
$2 in carculo quedam linee vefte ducan- 
£1, earum maximam efſe diametrum, 
ceterarum vero eam ſemper efſe Ma- 


jorem, que C:ntro eſt propior. 
V! in circulo ducantur quzdam line# 

redtz. Dico lineam A D, quz per 
centrum E tranfit efſe omnium max1- 
mam : eft enim A D zqualis ipfi 
AEC ex definitione circuli ; ſed 
AE, E C ſunt majores quam AC*, 
ergo & AD major eſt quam AC, 
quod erat primo loco demonſtrandum. 

Dico 2. Lineam AC quz vicinior 
centro oſt , remotiore A B majorem 
eſſc : quia latera AE, E C ſunt #- 
qualia lateribus A E, E B ex defini- 
tione circuli, & angulus AEC eff 
major, quam A E B, ergo linea A C 
que majorem angulum ſubtendir, eft 
major quam A B ?, quod erat de- 
monſtrandum. 
WV 
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De crrculo. 


S1 vero dicatur lineam remotiorem 
nonin AB, ſed im F G conſiſtere: 
duda ſupponatur A B, quz aqualiter 
diſteta centro ac F G; hx erunt 2- 
quaies”, & AB eſt minor, ut jam 
oftendi, iſa AC, ergo& F G mi- 
nor crit, quod crat demonſtrandum. 


THEOREMA XLVIIL. 
Angulos nppoſitos quadrilateiyz cincnlg int 
ſcript; equales eſſe duobus recdts. 


Gr quadrilaterum circulo 1nſcriptum 
ABCDEFGH,quad 1. intra ſc 
contincat centrum L. P:co oppoſitos 
angulos AH, & DE fimul fumptos 
eſſe xqualcs duobus reais : totum 
enim quadrilaterum continer quatuor 
angulos ret&os (quia ſemper hoc per 
diametrum aliquem BG dividi po- 
teſt 1n duo triangula, quorum fingula 
continent duos angulos rectos ©) fed 
quatuor angult A, H, D, E, ſunt xqua- 
les quatuor angulis B, C, 6, F : quia 
cum omnes ſemidiametri fint Xquales, 
erit angulus A zqualis ipfi B*; & H 
'phiG, & D ipf1 CG &E wht F; er- 
go hi anguli oppoſiti A H, DE, ett 
clunt dimidiutm omnum angulorum 
quadrilatert , five quatuor recorum, 
ergo duos rectos, quod erat demon- 
fandum, 
vr 


De exrculo. 


Str 2. centrum L extra quadrilate- 
rum. D/-2 nihlominus oppotitos an- 
gulos B & E F, xquales cfſe duohbus 
reet1s: quia, ut prius, quadrifaterum 
continet quaruor angulos rectos, & an- 
gult AB, E F ſint zquales CD GH 
(AB nempcipfiC*; &E ipht D; & 
F 1pſ1 GH) (cd rurſus angult A & H 
ſunt xquales ®, demptis ergo angulis 
A& H, reraanent angult B, E, F @#- 
quales angulis CD G< , ſed ht omnes, 
ut jam dictum <ft , factunr quatuor re- 
&os, ergo horum dimidium BE F fa- 
ctt duos reftos, quod erat demon- 
ſirandum, 


THEOREMA XLIX. 
Angulos in eodem ſegmento exiſtentes eſſe 
£{ULES. 


I in codem fegmento CA BD cx- 

iſtant anguli A & B. Dz-0 1los 1n- 
ter ſe X#quales efſe: duftz enim fint 
CE & ED, erunt angult E & A &- 
quales duobus re&1s ©, timiliter angult 
B&E, ſed omnes duo rei ſunt X- 
quales inter ſe ©, ergo angult A & E 
ſunt Xquales angulis B& E*, ablato 
ergo commun1 angulo E, remanent 
angulti A & B Xquales; quod erat de- 
non{trandum, 
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P. E. 20, 
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De carcalo. 


THEOREMA L. 
Angvwlum in todem ſegmento ad centyum 
exi/ſtentem duplum efſe iltns, qui ad 
periphiriamn exijitt. 


Gl in codem ſegmento cxiſtat angy- 
* Jus CFD ad centrum. D#-9 illum 
duplum eſfc angult C B D, qui ad pe- 
ripheritam cx1ſtit : quia angult B & 
F D B ſunt aqualess, fed hifce aqua- 
lis cft exterrvs CF D®, ergo CFD 
duplus cſt angulus CB D. 

Probatur autem & angulvs CFD 
Guplus argult CAD, quia hic ct #- 
Gual!s angulo B*, ergo angulus ad ccn- 
trum duplvs eſt 11hus, qut eſt ad pe- 
riphertam,, quod crat demonſtran- 
cum, 


THEOREMA LI. 
Angulum in ſemicircle effe refbimt. 


QI fit an2ulus A B C in ſemicrrevlo. 
* Dicouium ofic rettum. Ex centro 
cntim D cvda fit rccta ad By crunt 
i hifce duobus trxangulis angult omnes 
xquales 4 rcet1s?, fed anguh ad D ſunt 
aqualcs duobus re&1:<, ergo & reliqu1 
{int #quales dvobus refs, quorum 
dimidinm cit anpuius ABC, quia 
ABD cit #qualis ip A,& CBD 
1pf1 
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De carculo. 


iph C4; ergo ABC eſt duorum * 
reorum dimidius, ergo rectus, quod 
erar demonſtrandum. 


THEOREMA LULIf. 
Angun in ſegments, emecercato W.210Vs 
ootuſum eſſe, in ſigmento vers ſemi 


circiilo tajort eſſe Alitiliite 
g ſit angulus ABC in ſegmento 

ABC ſ(emicirculo wminort. Dzco 
illum eſſe obtuſum. Quia hic major 
eſt angulo CBD *, qui per Przc. eſt 
rectus. 

Similiter angulum CBE, quit 1n 
ſegmento ſemicirculo majort eſt, eſſe 
acutum, patct : quia hic mmor eſt an- 
gulo D BC, qui cſt rectus: ergo an- 
gulus ABC eft obtuſus, & angulus 
CB E eſt acurusz quod crat demon- 
{trandum, 


THEOREMA LIL. 

In equalibus riyculls &7 wats anguins &- 
quaitbus peripherits infiltere, fave ad 
centra, flue ad peripbertam ſont colt 
ſtitutz. 


dnt in dvuobus ctrculis #qualibus duo 

angult ad centrum xquales A B C 
& DE Ft. Dzi-o arcus AGC& DHF, 
qutbus by anguli inf __ Xquales eſle : 
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ſuper- 
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De circulo. 


ſupcrimponatrur enim angulus A B C 
1p1t angulo DE F, cum hoc congruet?, 
eandem ol» cauſam & circulus A k C 
cum circulo D L F congruet, ergo % 
arcvs AGC cumarcu DH F, crgo & 
hue Xqualis eſt, quod erat demon- 
{irandum, 

Sinliter demonſtrabitur in circults 
a-qualious angulos xquales ad periphe- 
wm AKC & DLF xqualibus ar- 
cubus infiftere : quia h1 arcus ſunt X- 
qualcs cum 11s arcubus quibus 1nfiſtunt 
angult dupli ad centrum®, ſed hit ar- 
CUs, Ut jam oftenſum eſt, ſunt xqua- 
les inter ſe , ergo & arcus quihus nH1- 
ſtunt angul! ad peripheriam Xqualcs *, 

quod erat demonſtrandum. 


THEOREMA LIV. 
Angulum, qui fit a tangente civeuſum,&* 
emdem ſecante, ee equalem Ul, qu 

4 alterno circuls fſrgments fits 


» [ linea C D ſecet in puntio conta- 
etus lineam A B. Dico angulum 

A CD clle xqualem angulo CE D.qui 
in alterno fir ſegniento. Duca fit 
enim per centrum linea C F, & jun- 
&a fit D&F; erunt angult CVD & 
D CF zquales un reto, quia omnes 
tres angult in triangulo ſunr aquales 
duobus re&is*, & angulus CD F eſt 
rectus 


De carculo. 49 
re&us?, fimiliter angulus ACF eſt ® 7h. 51, 
rectus ©, ablato ergo communt DCF © 7h. 45» 
reſtat angulus DF C aqualis angulo 
ACD9%, ſed angulo CFD aqualis * Ax. 8. 
eſt angulus CE D*®, ergo & ACD © Th. 49: 


cft 2qualis1pfi C E D*!, quod eratde- * 4x. 6. 
monſtrandum. 


CAPUT 
DE 
PROPORTIONE. 


DEFINITIONES. 


34 Ultplex cft magmtudo,quz 

alam minorem multoties 
preciſe conrinet, Sicut 1yler, que bis 
triplex, que tir altam magnttudinem 
continet. 

35. Simplex; five pars al:quota eff, 
qux aliquoties repetita multipiicem 
praecue efficit, Sirut; magnitude fim- 
ple bis ſumpta, fact dup!irem, 

36. Ratio eſt qu dam hab1tudo. five 
relat1o, quz inter quantitate duarum 
magnitudirum exiftit, {tq:e peres 
anc aliquid equale; aut mnsvepett;s 
alt:rinus dicttur , idroque ratin 1.80 108 
niſe inter duo veperitur 5 quorum it 

E $ 4,106, 


JO 


De proportzone. 


quod antecedit woratir, Antecedens, 
quod ſequitur vocatur, Conſequens. 

37. Rationem 1nter ſc habent 1lla, 
quz poſſugt multiplicata ſeſe muruo iu- 
perare. 

38. Eandem rationem habent 1lla 
ad alia, quz quali multiplicatione 
aufta, fimul minora vel majora 1111s al11s 
evadunt. Sic A ad B,u%9 Cad D tandem 
rationem havent : quia A & C apli- 
cata ſimul non excedunt B&D, tri- 
plicata vero ſimal excedunt. Tdem evit 
ettamſis B & C ex aquimultiplicibus 
partibus conftitirint. 

39. Quz vcro jta audta ſimul non 
evadunt majora aut minora, non ha- 
bent candem rationem; ſed 11lud quod 
exccdir, alrero non exccdente, dic- 
tur habcre majorem rattonem. Sc E 
Ce G quia triplicata ſimul non excedunt 
F&H, dicuntur non habire eandem va- 
tonem 5 quia vero E excedit ipſum F 
quando G non excedit H, ideo dicitur 
E © F habere majorem rationem, quam 
babeat G ad H: five quod idim eſt, 
E veſpetty F efſe majus, quam fit G 10> 
ſpeeiu H. 

Unde J1quer quid fit habere mino- 
rem rationem , five reſpectu alterius 
minus cſle, 

40. Magnitudines, quz candem ra- 
toncm hahent, vocattur proportio- 
nales ? 


De proportione. 


nales : Quia proportio five Analogia 

roprie eſt ſimilitudo, quz reperitur 
inter duas rationcs five relationes. 
Quare cum ad unam vation!m, five rela- 
tionem conſlitundam requirantuy duo 
termins , liquet ad propertionem , que 
dias rationes ſimiles exigit,requirs qua-= 
tor terminos, vil minimum tres, quand 
unis terminus bis ſumitits. ut ariter 4 
OB eaden poteſt efſe ratio , que tft, in- 
tir-B EXC, ſid tum B bis ſumttur, atque 
z1c8 proportto in paucioribus terminis 
quam tribus non conliſtit. 

41. Continuo proporttonales ſant, 
in quibus omnes rerimin! mcd1l bis ſu- 
muvtur. Szcut? ABCDE continu 
propmiteone 12's erunt, fg fit , frcutt A ad 
B, ita 3 ad C: & ficutt 'B ad C, ita 
(1d D; I» varſus ficati C 24 DStaD ad 
gh 'Þ Dus omnihs BCD bis [amnnlitye 

- Quando ſunt conttano propor- 
EN. prima ad terrtam.&icotur ha- 
bere duplicatam raticnem Ulius ratio- 
nis, quam haber priva ad ſecundam. 
Sir habzt A ad C dupiicatam Yationem 
Uliys v 4t20nLs, qaain habit 4 ad B5 & 
4 ad D habit triplicatam, & ad B qua- 
druplicatam rationen HUE YationiSy GH 
inter A @ B veperiture 

43- Quando autem expoſite mag- 
nitudines non funt proportionales, d;- 


tur prima ad tcrtian havpere ratio-: 
net 
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De proportone. 


nem compoſitam ex ratione prim ad 
fecundam, & ſecundx ad tertium : it 
ratio ipſins F ad H componttur 6x Ya- 
tione quam hahet Fad G, & Ox vatione 
quam habet idem G ad HQ fir deinceps. 

44. Secundum extremam & medi- 
am rationem ſea linea dicitur, quan- 
do tota & utraqie pars ſunt continuo 
proportionales: Ut ji it LM ad M, 
(icutt Mal L, tune evit linea LM ſifta 
extrema @&* media vatione. 

45. Inter proportionales magnitu- 
dines, antecedentes antecedentihus, 
& conlequentes conſequentihus dicun- 
:ur eſſe Homologx, five fimiles ratione. 

45. Alterna five permutata ratio 
eſt, qua comparatur antecedens cum 
anrecedente, & conſequens cum Con- 
lequente : Ut ſ7 furrit Nad O, freutt 
Pad R; confertur per alttrnam Tatis- 
nem NcumP, © O cum Re 

47. Inverſa ratio eft, qua compara- 
2ur utrumque conſcquens cum ſuo an- 
tecedente, Ut O cum No  R ennP 

48. Compoſitio rationis eſt , qua 
urrumque compoſitum ex antecedente 
& conſcquente, comparatur cum fuo 
conſequente. . Sic N & O confertur cum 
GO, FE PI ROM R, 

49. Diviſio rationis eſt, qua utrutm- 
que antecedens diviſum per ſuum 
'onicquens, five quod 1dem eft, ex- 

ceſiuys 


De proportione. 


Ceſlus vutriuſque antecedentis compa- 
Tatur cum fuo conſequente, $27 Y con- 
fertur cum T5 &* Z cum Xc 

5%. Convertio rations eft,qua com- 
paratur utruimque antecedens cum ſuo 
exccſſu quo ſuperat ſuum conſequens, 
Sic SY confertur rum V3 &* ZV Cum Zo 

s1. EX Xqualitate ratio eft, qua 
fubdudtts medi1s, comparantur extre- 
ma: S$cAcimCy & DcumF con- 
fertur ſubantis E oy F, 

$2, Ordinata proport:o eſt, cum 
rationes, quex ſhb1 mutuo reſpondent, 
{eſe quoque ordine conſequuntur : Sic 
ordinata trit proportto, ft ſit eadem pro- 
portzo znter A & B, que it inter DG 
E: ſimiliter enty B &* C, qualis eſt in- 
tir EO Fe | 

53. Perturbata proportio eft, quan- 
do hic ordo turbatur, xt quando ratio, 
qualts exiſtit inter G H, talis ponttur 
inter M &* N;, & qualis eft inter H & 
K, talis ponituy inter L & Me 

54. Similes figurz re&linez ſunt, 
quz & angilos habent aquales & la- 
tera, CIrcum anguios xquales, Propor- 
tionalia. Sicat 4 BC & DEF, quia 
angulns A «ft equalis angulo D, & ſecus 
BA4AadED, itacſt ACad DF. | 

55. Reciproce figurz ſunt, quz la- 
tera habent proportionalia reciproce 
poſita : Ut ſint, ficut G H ad NM,it2 
reciproce 210 ad L Ge $6, Altt- 
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De proportione. 


56. Altitudo cujuſque figurz eſt 1t- 
nea perpcndicularis -a vertice ad baſin 
dedutta, ut trianguis G H L, altitudo 


eſt H P. 


AXIOMATA, 


10. WO xqualia cum ecodem 

tertiQ aut duobus aqualibus 
eandem rationem habent. Et vice ver- 
{2. Quzx cumeoderm aut duobus Xqua- 
bbus eandem rationem habent, inter 
fe ſunt xqualia. 

11. Duorum inxqualium 1[Ind.quod 
majus eſt, majorem rationem habcr ad 
alquod tertium, quam habcat 1llud 
quod minus eſt ad idem tcrttum, ve! 
ad al:quod hwic tert1o aqualc. Ft w/e 
verſa, Quod rationem majorem habet 
quam aliud ad 1dem tcertuwm, mayjus eft, 
Oc 

2. Unum adaliud majorem ratto- 
nem habert quam ad aliud , quod hoc 
majns eſt, 

13. Rationes quz fant xquales, five 
fimlles cum una tcrtia ratione, ſunt X- 
quales, five ſimiles inter ſe. Et ratio- 
ncs, gux ſunt diſſimiles um, ſunt & 
diflimiles 11ſt, qua huic fimilis eſt. 

14+ Qualem rationem habent omnes 
partes fimul ſumptz ad aliquid, talem 

ratOnemn 


De proportion. 


rationem hahet & rotum ad idem. Ut 
ſe omnes partes fingule fint ſingularum 
altarum partzum duple 5, erit & totum 
ex hiſce paytibus compoſitum alterins to- 
tins dnplums. 


LE 
DE 
PROPORTIONE 


IN GENERE. 


THEOREMA LY. 
AE uemultiplices in eadem ratione efſes 
2n 444 ſank earum partes flue fiinplas 


[t ABC xquemultiplex 1pſivs E, 

ac eſt F G H 1pfius L. Dzco elle 
ABCad FGH fame Ead L: 
quon!am enim pars C eſt xqualis 1pf1 
E (uri ſapponimus) & H 1pf1 L, ergo 
habebit ſeſe C ad H, ficuit feie haber 
Ead L*. Rurtus candem ob cauſam 
feſe habebit Bad G, & A ad F, ficur 
tele haber E ad L, ergo omnes partes 
A,B,C, habchunt ſee ad partes F,G,H, 
ficurt ſele haber E ad L ®, ſed ficut fete 
habent omnes partes, ita ſeſe habet to- 


tum ad totum ©, ergo ficun le haber E 
3d 


1 Ax. 10- 


» 4X. 13s 


© AX» 14» 


Cn ee 


Y, E. LO. 
. 5s 


ix. 5h. 


d 4X. 12. 


© Th. $59 


De proportione. 
ad L, ita fefe habet ejus multiplex 
ABC ad alterivs xquemulttplicem 
F GH, quod crat demonſtrandum. 


THEOREMA LVL 
Proportzonales, vic:hlim qu99ue props! s 
tionales eſſe. 


Sg” Mad N, ficur! Oad P. Dzr9 
quogque vicifſim, five alrernando 
elſc M ad O, ficutt NadP: ft enim 
non ſint; fit major proportio inter 
M & O, quam inter N&P : ergo lu- 
mantur xquemultiplices 1pfius M & N, 
& Xqueinultiplices 1pfius O & P : fict 
al1quando juxta definitionem 39 ut 
NS evadat major quam P V, quando 
R M remanet minor quam T O; er- 
go RM ad PV minorem rationem 
habet, quam habeat T O ad candem 
P V ?; quoniam vero major eft N ©, 
quam PV; havebit RM ad NS mi- 
norem rationem, quam hahcar R M 
ad PV®; ergo adhuc minorem ra- 
tionem habet R M ad NS, quam ha- 
beat TO ad P'V. Sed qualis ratio 
cft inter #quetnultiplicia, talis eft inter 
corum fimpla ©; ergo etiam M ad N 
minorem rationem haher , quam ha- 
beat O ad P, quod eſt contra hypo- 
theſin ; quia hac erant proportiona- 
ta: ergo Mad O non minorem vel 

majorem 


De proportione. 


11ajorem rationem habchit quam ha- 
heat N ad P, quod crat demonſtran- 
p 

GUN, 


THEOREMA LVI.. 
Non proportionales , nec viciſim propor- P, E, 27. 
tonalcs tfſes [. «. 


gt major ratio A ad B, quam Cad 
D. Dzco quoque altcrnattm ſum- 
ptam Aad C 1n major! ratione eſe, 
quam fit B ad D : quia fit, ficuti C ad 
D, ita E ad B: exit ergo E minus 
quam A, (quia ex hypotheſi majorem 
rationem haber A ad B quam habeat 
E ad candem B*) ergo A ad C majo- 4 4x, 11, 
rem rattonem haber, quam habeat E 
ad candem C, fed ficuti eft E ad C, 
a et Bad D*®, ergo Aad C majo- «© 7h, 56, 
rem rationem habet, quam Bad D, 
quod erat demonſtrandum. 


THEOREMA LVIIL 
Proportionales, E converſo quoque pro- P.Eq. 1.5. 
portionales e{ſts 


It Fad G ficutt Had L, Diro 

quoque EC converlo eſſe G ad F, 
ficur Lad H : f1 enim tiert poſit non 
ſitita, ſed fit G reſpectu F major 
quam L reipeciu H, quare ſumantur 
ipfius G & L aquemultplices,fimiliter 
Iptius 


® Ax. 12, 


» 4x. 12, 
© The 65. 


T The $7- 


De proportzone. 


ipfhus F&H, fiet ergo aliquando JuUX- 
ra definitionem 39. ut mulciplex GP 
fit major, quam FN, quando Xque- 
multplex LM erit minor , quam 
H O, 1deoque tum habebit N F mino- 
rem ratlonem ad I. M quam G P ad 
candem LM®, fed HO eſt major 
quam LM, ut jam probatum eſt ; er- 
go NF habebir adhuc minorem ratio- 
nemad OH quam ante habucrit ad 
LM?*, 1d eft quam haheat GP ad 
L M. Sed ficut fefe habent zquemu}- 
tiplices inter ſe, fic ſe habent corum 
ſimpla ©, ergo Fad H minorem ra- 
tionem haber, quam habeat Gad L ; 
ergo etlam alternando F ad G haber 
mimorem rationein , quam H ad Le, 
ergo hxc non ſunt proportionalta, 
quod eft contra -hyporheſin , ergo G 
ad F non habcr majorcm vel minorem 
rationcim, quam habeat L ad H, quod 
erat demonſitrandum. 


T3+EOREMA LIX. 
Non 9ro9rtco1ales, nec E Converſo jy0- 


p90! fy; Inalcs TI 


git A reſpect B major, quam C re- 
ſpeftu D. D/roe converlo B re- 
fpeftn A mtnorc'3: effe, quim fit D re- 
ſpetuC: fit erim E ad B, ficuti C ad 
D : quoniam ergo A reſpettu B es 
Cit, 


De proportioze. 


eſt, quam C reſpeRu D, ergo etiam 

erit A reſpeftu B major quam fir E 

reſpe&u cjuſdem B, ergo erit A ma- 

jor quam E *, ergo B reſpe&tu A mi- * Ax. I's 
nor eſt, quam fir eadem reſpettu E, 

ſed ficut1 eft B reſpectu E, ita eſt D 

reſpeftu C, ergo B reſpectu A minor 

cſt, quam fit D reſpectu C, quod erat 
dcmonſtrandum. 


THEORE MA LX. 
Proportionales, compoſitas qu0que. pro» P, F. 18. 
portionales eſſe. l. 5. 


It F ad G ficutt H ad L. D:iwF 
compoſitam cum G, efſle ad G, fi- 
curt H compofita cum L,eſt ad L : quo- 
nam enim eſt F ad G, ficuti H ad L; 
ergo etiam alternando F ad H, ſicut! 
Gad L®; fed ficut eſe habent om- ® Th. $6, 
nes partes, fic ſe habent tota ©; ergo © Ax. 14. 
fic (c habet FG ad H L ficutt fe ha- 
ber Gad L; ergo rurſus alternando 
ſicutt FG ad G, fic HL ad L% quod 4 7h. $6. 
crat demonitrandum. 


THEOREMA LXL 
Non proportionales, nec compotitas pro- P. E. &. 
portzonales. eſſe. « So 


git A reſpectu B major, quam C re-. 
tpectu D.Dzco ettam A cum B com- 
poſitam, 


GO 


1 Th. 86. 


© AX. 13+ 


De proportione. 
poſitam, rcſpeu 1pfius B, majoretn 
cile, quam fit C cum D compoſita, 
reſpettn 1pſius D.Sit enim EadB ticut 
Cad D, quomiam ergo A ad B majo- 
rem rationem habct quam C ad D,crpo 
& mazorem quamE ad B : ergo A cit 
mayor quam E *, ergo A ÞB eriam ctt 
major quain EB®, ergo AB ad Þ mu- 
jorem rattonem hahet, quam E B ad 
B; ſed qualemrationem habet EB ad 
B, talem habet CDad Df, ergo AB 
ad B majorem rationem habet, quart 
CD ad D, quod crat demonttrandui. 


THEOREMA LXI1i. 
Proportzonales, divifas quoque proportie- 
nales tſſe. 


Glt FG adHficut TM Ad N. D:c6 

dividendo partem G cfle ad H, fi- 
cut pars M ad N. Supponitur autem 
Hipfi F xqualis, ut & Liph N. St 
enim poſſivile fit, non fit 1ra, ſed ad- 
11c1atur pars quxdam, & fit G O ad H, 
ficut M ad N; ergo alternando ut 
GOad M, ita HadN, five quod 
1dem eſt, F ad L5, ſed ſicut ſe habent 
partes, ita ſeſe habent rota ©; ergo 
ſeſe habet F G O ad LM, ficut F ad 
L; fed ex hypothefi eſt FG ad H 
five F, ficur L M ad N five L, ergo & 
aternando F G ad LM ficut F ad 


b 
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Lycrgo FG & FGO ad L eandem 
rationein habetit , qualis eſt ſc. F ad 


Ne erg ſunt 4qualcs ? » pars tot! quod * AS I 


cit abſurdum ®, ergo non GO fed 
lolum G ad F eandem rattonem haher, 
quam habct M ad L, quod erat demon- 
{trandum. 


THEOREMA LXII.. 
Non proportionales, nec divitas proportice 


"WY OY 1 
NAS tifi 


«it AB reſpetu C mayor, quamD E 
- reſpectu F. Dico dividendo majo- 
rem quoque eſſe cxceſſum B reſpect 
C,quam fir excclius E reſpectu F (ſup- 
ponitur 2utem A Xqualis 1pf1 Cz & D 
ft F, uti & H ipfi C). fit autem HG 
ad C, ficuti D E ad F: quoniam er- 
£5 AB majorem rtattonem hahet ad 
C, quam habeat DE ad F, habebit 
quoque A B ad C tmajorem rationem, 
quam habeat H G ad eandem o ; ergo 
AB major eſt, quam HG®; ergo 
dempris Xqua 11bus H & A, remanet B 
major, quam G*; ergo B ad C ma- 
jorem rationem habet, quam habear 
G ad eandem C ; ſed qualem rationem 
haber G ad C, talem habet Ead F ©; 
ergo Bad C majorem haver, quam 
nabeat Ead F, quod erat demonſtran- 


dum. 
THE®®OQ- 


2 Axe & 


" Ax. 13. 
d 4x. 15> 


© AX« 9s 


f Ti 62% 


RN ————— - - 
— io OC rn 2 OI OO AS 91 
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| THEOREMA LXIV. 
P. Ex1G. Proportzonales, per converfſionem raric- 
b. $o ms q#09ue proportzonalts Manere. | 


gir AB ad Cſicunt DE ad F. Dice 
> fſicut ſe habet AB ad B, ita {ſe ha- 
bere DE ad E (ſupponitur autem B 
eſſe exceſſlum, quo AB ſuperat C ; | 
& E efle exceſſum, quo-D'E ſuperat 
F, ideoque C & A, tem F & Deſle 
Xquales) ergo ficut B ad C five A, ita 

© Th. 62. Et E ad F five D *; ergo convertendo 

> Th. 58. A ad B, ficur Dad E®; ergo etiam 
componendo A B ad B, ficuti DE 
ad E; quod erat demonſtrandum. 

Nota hinc liquere, fi ex totis A B & 

DE auferantur partes A & D, fitque 
totum AB ad totum DE, ficut1 pars 
AadD, partes quoque reliquas B & E 
in eadem ratione eſſe, in qua ſunt to- 
ta : quia, ut jam demonſtratum eſft,eft 

| A Bad B, ficut DE ad E,; ergo al- 

© Th. 5%. ternando AB ad DE, ficut BadE<; 
Ergo. 


THEORE MA LXV. 
P. E. 30. Non proportiona!es, nec per converfio- 
l. 5, nem rationls proportzonales fiers. 


git AB major reſpettu C, quam DE 
reſpectu F, Dico per converſionem 
rationis 
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rations minorem rationem haberc 
AB-ad B, quam habear DE ad F 
({ſupponatur aurem A zqualis 1pfi C, 
& D ipfi F, ita ut B&E fint exceſ- 
ſus) cum iraque major fit ratio 1pſius 
ABadC, quimDE ad F; ertt di- 
videndo ertiam major ratio ipfius B ad 
C five A quam EadF fiveD®, ergod x1, 4. 
convertendo minor erit ratio A ad B 4 
quam D ad E ©, ac proprerea compo- e 7h, $9. 
nendo minor erit ratio 1pfius A B ad | 
B, quam DE ad E; quod erat de- 
monſtrandum. 

Nora hinc liquere, fi ex totis A B 
& DE auferantur partes A & D, 1ta 
ut AB ad DE majorem rationem 
habeat, quam A ad D, tuncAB ad B 
minorem rationem habere, quam ha- 
beat DEadE: quia, ut jam demon- 
ſtratum eſt, haber AB ad B minorem 
rationem, quam DE ad E, ergo alter- 
nando AB ad DE minorem ratio- 
nem habebit, quamrhabeat B ad E*  * Th. 57. 
crgo. 


THEOREMA LIXVI. 
Proportionalium, mediis intermiſſss m P, E, 22, 
proportione ordinata, extrema quo- |, 5, 
que proportionalia eſſe. 


It A ad B ficut Cad D, & rurſus B 
ad E-ficur Dad F, D#co ex xqua- 
Lrate 


P, E. 3. 


, FX. II, 
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lirate rationis ordinarz, ficut ſe haber 
A ad FE, 1ta feſe hahere C ad F : Quo- 
nam enum eſt AadB, ficut C ad D, 
ergo ctlam alternando A. ad C, ficut B 
ad D®; fed codem modo probabitur 
elle Bad ÞD, fteutt cit Ead F; ergo, 
quia Aad C&E ad F eſt in cadem 
ratione in qua eſt B ad D, crit A ad 
C, ficutt E ad F ©; erpo alternando 
AadE, ficutt Cad F*; quod crat 
cmonſtrandum, 


THEOREMA LXVIL 
Non proportiondiium, medits intermiſes 
'n hs. prin = ordinata, 7c extre- 
4 proportionalia tf. 


It A reſpe&u B major, quam C re- 
ſpecqu D , & vicifſim B major re- 
ipectu E, quam fit D reſpettu F. Dico 
ex 2qualitate rations ordinatz A re- 
ipectu E cle majorem, quam fit C re- 
tpectu F: ſupponatur enim eflſe H ad 
E, fticut Dad F; & GadH, ficut C 

2d D, quoniam ergo ex hy potheſi B 
ad E majorem rationem habet, quam 

D ad F, ſive quam H ad eandem E - 
crgo crit B major quam H*; & rurſus 
AadB majorem rattonem halver,quam 
habeat Gad H : ſed H jam oftenſa ett 
minor, quam B: ergo G ad B adiwc 
tonge minorem rationem habet, auam 
& 


TT. 


A MA *$ A 42a © 


{OY 
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Aad B: ergo A eſt major, quam G ; 

ergo Aad E majorem rationem haher, 

quam G ad eandem E; ſed ficut fe ha- 

bet G aq E, ita ex 2qualitate rationis 

ordinatz ſeſe habert Cad F®; ergo A ® Ti. 55. 
ad E majorem rationem habet, quam 

Cad F; quod crat demonſtran- 

dum. 


THEOREMA LXVIIIL. 
Proportionalinum, medits intermiſſes 11 P, E, 5%, 
Proportione perturbata,artrema 2ro- 1, 5, i 
portzonalia eſſe. i 


It Aad B ficutt C ad D, & ficun 
BadE iafſitFad C. D#co, cx 
Xqualitare rations perturbarz, ficut! 
ct Aad E, 1a clie Fad D:tin minus, 
ergo juxta definitionem 39. aliquando | 
G A, multiplex ſcilicer 1pſius A, exce- ll 
det multiplicem 1pfius E ſcilicet ipfam | 
E M, quando FN zquemultiplex tp- 
ſus F non excedet 1pſam D I, xque- 
mulriplicem ſcilicet 1pfius D : quont- ( 
am ergo A G major eſt quam E M, [| 
habebit AG majorem rationem ad f 
BL, quam E M ad BL<; fed ficut © 4x. rt, [| 
ſc habet A ad B, ita ſeſe hahet C ad | 
D; ergo & corum Xquemultiplices 
AG ad BL, ſicur CH ad DI?*; * Th. $6. 
ergo GA ad B L majorem rationem F 
habet, quam HC ad DI; ſed ficur i | 
KF le | | 
t; 


* 4x. 23. 


e 


AX. i Io 
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fe habetBad E, ita ſe hahet FadC; 
& convertcendo E ad B ficut C ad 
F*; ergo & eorum Xquemultiplices 
ſunt 1n eadem ratione©; ergo ME 
ad BL ficut HCad FN; {ed ME 
ad BL minorem rationem haber, 
quam G A ad BL, five CH 2d DI; 
ergo HC ad FN ettam minorem 
rartonem habcbit, quam cadem C H 
ad DI*; ergo FN erit major quam 
D I*; cujus contrarium jam ſuppone- 
batur : ergo non habelvit A majorem, 
ſed candem rationem ad FE, quam 
habet F ad D, quod crat demonſtran- 
dum. 


THEOREMA LXIX. 
Non proportionaliim, mediis intirmiſl.; 
in ratione perturbata, extiems pc 
portionalia non efjee 


git A major reſpeciu B quam C re- 

ſpectu D, & fic rurtus B refpectu 
E major, quam F reſpettu C. Di-9 ex 
Xqualitate - rationis perturbate majo- 
rem efie A reſpettu E quam fit F re- 
ipedu D: ſupponarur enim eſſe H ad 
E ficutt Fad C; item G adH, ficut? 
Cad D: quoniam ergo Bad E ma- 
jorem rationem habet quam F ad C 
five Had candem E (quia ex con- 
ffructzone hac ſunt proportionalia) 
Ergo 


De proportione. 


crgo B eſt major quam H*, & fimiliter * 4x, rr 


probabitur A major quam G, quia ex 
hyporheſt major eſt A reſpectu DB, 
quam C reſpe&tu D , five G reſpe&n 
H, & H eſt minor quam B, ergo G re- 
ſpeftu H adhuc minor erit quam A 
reſpectu B, ergo G eſt minor quam A, 
ergo A ad E majorem rationem ha- 
ber, quam G ad eandem E, ſed ficur 
ſe habet ex zquo GadE , ita ſe habet 


Fad D*; ergo A ad E majorem ra- 3 71, «< 


\ - 


tionem haber quam F ad D, quod erat 
demonſtrandum, 


6. II. 
DE 


PROPORTIONE 
TRIANGULORUM. 


DOE WEE LXX, 


a _ a 44 baſin parallel: L, 


git triangulum ABC & ad baſin 
ducta fit parallela DE. D#c29 eſſe 
ACad DC, fſicut BCad E C: acct- 
plantur enim ipfius DC & E C xque- 
multiplices, cuyus partes fint D F, F A, 
& EG, GB, linex F G, AB quz 
F 2 has 


6 


= 


/ 


17.,ng'uls in eadom ration? ſecars PE. 2, 1.C+ 


S bf i 
4 1s S. 


© Th. 8. 
d 4x. 6. 


© The 23s 
© Th. 29» 


* AX: 5o 
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has partes conneRunt, ſemper erunt 
parallelz ad bafin , neque ideo #que- 
multiplices hz ſimul deficient, vel fl- 
mul excedent ipſam B A ; quia, ti fie- 
r! poſit, non fint parallelz ; ſed fit 
_— F O: quz cadat infra G in 

; fimiliter fir DH parallela ad CO: 
dion ergo DH eſt parallela ad 
C B, erit anguius F DH, utpote ex- 
ternus, Zqualis angulo interno DCE®, 
& eandem ob caviam eſt angulus DH F 
Xqualis angulo HOE ; ſed ex con- 


ſtrufone linea F O eſt etjam paral- 


lela ad DE, crgo angulus HO E eſt 
Xqualis angulo DEC*; ergo angulus 
DEC cft aqualis angvlo F H D®; 
ergo in rriangulo FHD, & DCE, 
ſunt Xquaſja duo angult & latus unum 
FD ipfi DC; ergo reliqua omnia 
ſunt xqualia ©, ergo & latus D H ipft 
CE, ſed DE OH eſt parallelogram- 
mum, ergo latus E O xquale ip D bf 
five CE, cu) ctiam ſupponitur x- 
quale E G, ergo EG&E O ſunt z- 
qualia, pars tot1, quod eſt abſurdum *, 
ergo linez quz has partes xquemulrt- 
plicium conneunt, ſemper ſunt pa- 
callelz ad bafin, 1deoque ſemper fimul 
excedent vel deficient, & juxta defini- 
rionem 38. proportionales erunt CB, 
CE,&CA, CD, quod erat demon- 


THEO- 


ftrandum. 


De proportionc. 


FHEOREMA LXXL 


Tevallelam 6297 eſſe lineam que laters P.F..2. 1.5, 


truangiu'lt in tadem rations ſicate 


gEcet rriangulum linea F G, 1ta ut 
" AC fitad FC, ficut BCadG C. 
Pi: hanc eſſe paralleJam : fin minus, 
ft paralicla F 0. xcrg9 eritBCad CO 


ticur ACadFC? ſed ficut AC ad * 


FC, ita eft cx hy porheſ] BCadGC: 
ergo BCad OC & CC ecandem ra- 
ttonem haber, ergo ſunrxqualia 8,pars 
tot, quod eft abſurdum ®, ergo non 
linea F O ſed F G eft parallcla, quod 
erat demonſtrandum, 


THEOREMA LxXX1L. 


Parall:lam a1 trianz:1's yalin lintam 


abſcindire parte toti triangulo fie 
mim. 


Crt tr1an oy! am ABC, @: fir linea GH 

' parallcla ad C A. D/-0 triangulum 
HBG tori C B A cle fimile. 'Quta 
I, omncs angull innt _ =_ an- 
enlus B eſt communis & angult circa 
H&G, utpote exterm {vnr Xqua- 
les intern! C& A*, ecin latcra cir- 
cum Xquales We ys ſunt proporr!o- 
2 nal1a, 


3 4Y. 10, 


mul £ 
4 i). TOs 


» 4s % 


- 


Th. 8, 


70 
The 70. 


Th. 4» 


The 2%. 


* th? be $3» 


P.E.. 1.5. 


AX: «4+ 


* Th. 4+ 
d Ts 7 2s 
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nalia, quia, ficur CB ad BH, ita AB 
ad BG *: rurius fi HL fit parallela ad 
BA, crit eandem ob cauſam B C ad 
CH, ficut AC ad CLyergo per con- 
verſionem rationis © G B ad B H ficut 
CAadAL five HG, quia hxc ſunt 
xqualza 4, ergo omnia latera utriuſque 
triangult ſunt pr  ("6-gma & angul: 
jam ct1am oſtenſ1 ſunt xquales, ergo 
ſunt triangula fimilia ©, quod erat de- 
monſtrandum, 


THEOREMA LXXIIL 
Triangula tfjz fimilia, que ſunt equiane 
guilt, 


— 


I fuerit triangulum ABC xquian- 
gulum cum triangulo DE F. Do 

hac ctjam efle ſimilia, five, quod 1dem 
eſt, habere latera proportionalia circa 
aguales angulos ; 11 1mponatur enim 
angulus D EF 1pfi A BC, cum hec 
congruet *, ſed angulus EDF, oa 
BG H aqualis eft 1pit angulo A, erg 
Iinca H G eft ore ad ipfam b in 
C A*,crgo triangula hac ſunt fimilla® 
quod <rat demonttrandutm, 


THEO- 
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THEOREMA LXXIV. 
Trangia eſſe ſimiliz, que havent omnta 
Latira froporizonalide 


<Int duo triangula ABC&EDF, 

- cvjus omni larcra fint proport! :0- 
nalia; D#cs & illa 2quiangula elſe, at- 
que adeo cfſe iimilia ; duta fit entm 
GH 2d bafin paralicl2, tra ve G C fit 
Xqualis 1pft & b, erunc & reliqua 13- 
teia CH & GH aquilta lateribis & D 
& ED: quiaut ACad GC, tie ad 
E F, 1ta etiam eſt BCad CHEF, ſed 
ſic etiam eſt ex hypotheſi, eadem B C 
ad DF, crgo CBadCH& DF can- 
dem haber rationem, ergo hzc ſunt 
*qualia ©, fimiliter probabitur latus 
GH Xquale laterz E D, ergo. trian- 
oulum EDF eſt ; xqnale triangulo 
GHC*, ſcd hoc eſt fimile triangulo 
ABC c ergo & aliud, quod erat de- 
monſtrandum. þ. 


THEOREMA LXXV, 
Tizangula eſſe fmilia, que babent duo 
latera cavca equales angulos proportzos 
nallas 


Cint duo triangula & fint anguli C& F 
Xquales, item ficur ACadCB ita 


EFadFD, Dico hxc triangula efſe 
FK 4 fimil! 4-5 


/1l 


P.E. $+ 1.6. 


4 4x. 10s» 


© Th. 28, 
£ The 726 


P.E.6. 1.6, 


72 De proportione. 


\imilia : 1mpont enim cenſeatur angu- 
84x. 4+ lus F anguloC,cum hoc congruct 3,tunr 

aurem Ex hvpotheſtt AC ad E F five 

G C, licut BCad DF five H C, ergo 
27h, 5 linea G |] eft parallcla*; ergo '% {i- 
bh. 5 72, mile®, quod erat dewonſtranduin, 


gy —E—_—_——_— pe Yn 


— —_—_—_———————— 


THEOREMA LXXVTE. 
P.E.7. l.s, T4anzula tf] 2 fi alia, que habeint duo 
lata "rap ortzonalia > angulim biſ- 
ce 0), 1{frum enualem, & alinm eu 
dom cial 


= 


— 


es 


C Int duo triangula, cujus anguli! D & 
B þ fra t quales, & E & A cjuſdem 
ſ»ccie1, trem tit ACadCB ita E Fad 
F D. Di:9 hac triangula cfie fimilia; 
17por entm cenſcatur triangulum u- 
nun, a!tc;l, ita ut latus F D cadar in 
C +i, crit linea E D, 1d eft, HG pa 
ralcha ad AB, quia angvlus H x hy- 
1h. 4, porhott ff 2quains angulo BY, quia Ve- 
ro {1 G oft paralieta,erit B Cad H C, 
treFDfrmACad GC, {ed t1C 
erum cx hvporiict; cit AC ad F £,cr 
£ 1Y, 10, £2 GC& Et funrxquatiat: ergo tri- 
angenlum EDEF «it xqvale tr1anguio 
G :iC, {cd hoc cit frnile riangulo 
* Th.72, ACET ergo & alind 'EVD, quod 
erat acmonttrandums 


p_ 


Cn nn ee rn ee mren en 


— 


| 


T H E Q- 
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THEOREMA LXXVIL. 
Trtangulam reftaneulum efſe fimile ſuis PER. 1.6, 
ſegments, que fret a lined ah angulg 
rio 2d baſin demifſa perpendicularis 


Cit triangulum re&angulum A B C,a 
cnjus angulo re&o B demaſſa, fir 
linea B D, quz factat utrumque angu- 
lum ad D re&tum. D7-o ſegmenta, five 
triangnla ADB%BDC eve fimilia 
tg triazgulo ABC, qua aroulus A 
eſt tam part!, Qian roi triangulo 
communis; & arovlus ADB <©it re- 
cus, 1deogue X9 1- angiilo ABC? 2 5. 
2rgo & rel!juvs argulvs rcl1gno aqua» 
Iis eſt *, ergo triavgnlum ADB, tort » 5; x, 
triangulo ABC aquiangulum eſt; 
ergo & fimiie ©: Are ma probaht- «© 44, +4 
tar de alrera varte five triangv!o | 
D BC: ergo pirics ſunt firnlles tort, 
quod erat demon! train. 


THEOREMa LxXXVEII. 
id, 


—. - $4 a+ if RP nny 304 - pp ? , s 
Tuangu't latira ef'e rgnm tions ſ:9- P.E.G 
<< OF ar ht - BR . Fe "pv . _ 
I :H0] [s $ V2 1705 [1-7 g 1/ »'! i 4 t > þ * 1 4 7 (4 * 


y * ' "NN 

(+: 24 Ah9n 't3 1H y 

LiL'ts 1 / oft im UNC» S 
+. — 


Ic rriangulum quocungie A BC. dt- 
vidatque angulum A B C bif:riam 
inea B D. D4zco ficut eſt C Dad 
D.A, 1: effec larera CBacBA; prs- 
F 5 ducta 


74. De proportzone. 

dna fit enim AB inF, fitque E C 

parallela 1pſi D B, erit angulus D B C 

47h. 9. Aqualis angulo akerno BCES*, & 
angulus AB D angulo interno & op- 

* 76.8. poſito BEC*: ſed ex hypothefi an- | 
gvl1 ad B ſunt axquales, ergo & angu- 

lus E angulo B CE zqualis cft, ergo 

> Th. 14. \ & latera BC & BE ſunt aqualia®, 
/ergo CB eſt ad BA, ficur EB ad 

' Axe Os eandem BA*®, ted hac E B eſt ad | 
i The 7 B A, ficur CDad DAY, ergo CD | 
5, 12. ad DA, ficut CBadBA®, quod | 
| erat demonſtrandum. 


wy THEOREMA LXXIX. 
YELL 1.6. Triangula £4146 alta efſe ad ſe mutuo ut 
ſunt eorum baſes. 


Int duo triangula ABC, DE F x- 

que alta five inter eaſdem paralle- 

las. Dz#co ficut eſt baſis AC ad baſin 

DF, ita elle triangulyum ABC ad 
rriargulum DE F. Accipiantur enim 

tr:angul! ABC, & baſios A C xque- 
multiplices, vel vnd erunt majores vel 

und m1nores quain triangulum DEF 

& baſis DF: f enim bafis AH fit 

rg" baſh DF erir & triangulum 

*79, 279, ABH aquale triangulo DE b*: & 
1deo fi major vel minor fit baſis, « crit 
& triangulum majus vel minus, ergo 

ſicut fe haber baſis ad baſin, ita trian- 

gulum 


4 avuln Fo 


De proportione. 


gulum ad trjangulum xque altum ®, 
quod erat demonſtranduim,. 


THEOREMA LXXX. 
T1angula equalia que habent unum an- 
gulum aqualim habere carca hunc an- 
=" NOT Ss” wa ns OI FS.  - 
giiluin tatera Yecaproce Proportionditds 


CInt duo triangula zqualia A B C & 
- FGH, cujus anguli B & F Xxqua- 
les fint. Dz#-0 1ta cfle A Bad F G, fi- 
cuti F H ad B C: produca enim fint 
latera AB, CB, m D&E, erit an- 
ovlus D BE fib) ad verticem opyo- 
fro CB A aqualis * : ergo & arvvlo 
F*; ergo angvlus F ipft B ſuper1muo- 
{irus congr vet © : fit crgo triaz:gulum 
DBE 1pt! Gt 4 im owrius aguale: 
qt-14 ergo triangvla A BC, E B Þ lint 
Xqua/1a. habehuar ad 1dcm , ſcilicet 
tmrianguluam CED, .candem rawmo- 
nem * : fed ficvt ſeſe hahent hac tri- 
anpula, 1ta icſe habcn* baſes ©, ergo 
etiam- baſis A B ad bovin BD, & bafis 
EB ad Batm BC eardem rattonem 
habenr : {ed ex conſtr:$1one 1H BD 
eſt xquals FT, & wh BE ct x- 
quaiis FH: ergo AB etiarr <ft ad 
F i, ficur Þ Had BC}, quod crar 
demunſt;anduin. 


THEO- 


cn— 


- Th. <7o 


» Eoigo 


i 
* - * 


G Ax. LC 0 


> Th. 79 


5 Def. 43. 


Tit : 14h angulum 

Y 4 mn, Uprity 46 
tur, 

C Toit 4ikeo- cMhany AEC.CDErur-. 

ogg dyno, vt angull ad vertt- 

cem ©oproty aqualie fint Dz-o tri- 

arngulim A 6% ud t:ngulum CDE 

havcre roo em Cn, poſt cam CX Ia- 


[:.2ct A Cad CD, & 
Gam neber CCA nth, ficutt enim 
ef triarguium AIC a5 triangulum 
CBD, nat Fi Gy; & rurſus ficut 
lum CDE;, 


lone » Quin, 


tian; THT \# r 'Þ ic! Th 15 
tta fir 7 ud fo erp, pur aq 1alttatem 
rations, feic habehir triangulum 


| 
d DG allrinviunCDE, ficut F 
ad ti, fed tad 1 babct rationem 
C1 voſits: nN CY 1&'!0r:thus laterum : 
quia 2it Fad G, rcut triangulum 
ABT aQa CUE, 1d cft, ficut baſis 
ACadCPD?®, ” rirfus eandem ob 
caufiin ft G ad 1, fcurt baſis BC ad 
CE, ergp | *y 3 hahet rationem 
compefirim cx raonr2 19fns AC ad 
CD, &1:t Fic ad C EF, led hanc 
eangem ririorern f[j2'ent, ut jam 
oftenivm cf}.irh ngul; ABC&CDE, 
qued crzt demonſtrandun, 


THEO- 


De proporizone 


THEOREMA LX%NYIli. 
Triangiula ftiilia havere Yationsimn att 
plicatan lateritn howologorum: 


C [ur cuo rriangu'a ſimilia ABC, & 

CDE rurſts 1a diipofita ur angult 
ad verricetn C oppoi.ti Xqualcs fint. 
Di: triangulum A B C eſic ad rrian- 
guium CDE mn dqupitcata ratione 
fareris ACad CD, Sttenmin F ad 
G, ficut ACadCP, & rurſus G ad 
HF, ficur BC ad CE, five AC ad 
C D, quia hac, utpote 1n triangulis 
ſimilibus ſunt in eadem ratione, habe- 
bir ergo triangulum ABCad CDE 
rationem compoſirain cx ratione late- 
rum, 1d eft, ficut Fad H®, fed Fad 
H habet duplicatam rationcm ipfius F 
ad G five laterts AC ad iatus C D ?, 
ergo & triangula, quod erar demon- 
{trandum. 


$. II. 


P. E. 29 
I; 6, 


PLE. I. 1.6. 


» The 79. 
© The 29, 


© Th. 55s 
* Axe I 2» 


De proportione. 


S. III. 
DE 
PROPORTIONE 
Parallelogrammorum 
Aliarumqz Figurarum, 
THEOREMA LXXXII.L 


Parallelogramma ejuſdem altitudins; 
inter ſe efſe ut baſtss 


gr parallelogrammum ABCD & 


E F GH zqucaltum, five, quod 
idem eſt,inter caſdem parallelas. Nzco 
hxc inter ſe eſſe, ficutt funt ecorum ba- 
ſes A D, EH, quia ficuti ſunt inter 
ſe baſes hx, ira ſunt triangula A B D, 
EFH?®, quz ſunt paralle!ogrammo- 
rum dimidia ©, fed ficut ſe hahent di- 
midia, fic ſe habent tora five di:nidio- 
rum mulriplices 4, ergo ficvr inter fe 
ſunr baſes, 1ta ſunt parallelogramma *, 
quod crat demonſtrandum. 


De proport7one. 


THEOREMA LXXXIV. 


79 


Parallelogramma eqtalia, que habent P. E. 14- 


unum angul:m oqualem, habere coca 
hwuac angulum latira reciproce propor- 
tionalids 


C Int duo parallelogramma A B CF 8 

BDGE quz fin: aqualta, & ha- 
beanr angulos ad verticem B oppofi- 
tos Xquales. Dro eſie latus AB ad 
BD, ficur EBad BC: cum enim pa- 
rallelogramrra finr xqualia , erunt ett- 
am #qualia eorum dimidia ?, ted tum 
ſunt 1n ratione reciproca latera ®, ergo 
& jam parallelogramma eorum du- 
pla ©, quod erat demonſtrandum. 


THEOREMA LXXXV. 

eAquiangula parallelogramma intev ſe 
rationem habere, que ex lateribus 
COMponttiy, 


Gint Xquiangula parallelogramma 

ABCF & BDGE, rurſus ita 
diſpoſita nt angulos ad verticem B op- 
poſiros halhcant #quales. Dzco paral- 
lelogrammum ABCF ad parallelo- 
grammum B D G E rationem habere 
comipoſitam ex ratione , quam haber 
ABadBD, & CBadBE, quia tri- 
angula ABC, & BDE illam ratio- 


Net) - 


l. 6. 


* AX. 7 


b Tis 3 Os 


* The 55> 


P. Ee 
bs 6, 


fs 


d Th. 81. 
© The 55s 


De proport7one. 


ncm ita compoſitam ad ſe mutuo 114 

bent *; ergo ctiam parallelogratnm: 

corum duplicia ©, auod erat demon- 

ſtrandum. 
THEOREMA LXXX\TL. 

Sivwiliz parail:logramma havire ratig= 
nm anupiicatam laterum #9m9{oge- 
T1. | 


Cine duo ſimilta parallclogrammae 

ABCF & BDGE, rurius ia 
diſpoſita ut anguli ad verticem B 0p- 
pofit! Xquales fint. Dz#ro parallelo- 
grammum ABCF & BDGE elic m 
rarione duplicata later1s A B ad B D. 
Ducts enim diamctris CA & BE, 
quia Ergo EX hy porhcti latera A B, 
BD, BC, BE, funt proportionalia, 
& anguly sad B Aquelis 3 erunt trians 
onla A BC& BDE i tmilia? * idco- 
gue crunt 11 dup!icata ratione jaterum 
homologorum , 1d ett laters A B ad 
D Þ, crgo crunt etlam jn duplicara 7 —_ 
tjone trjangulorum duplicia ®, (cilicet 
parallelogramma A BCF & BDG : 
Aauod crat demonſtrandum. 


THE O- 


md 7 


+ v5 —*A.O 


4 A tdi mw Word 


De proportiope. 


THEOREMA LXXXVIIL 
edna cerra Eauacim AFM 
fr. conſe] [-r; , que leit ſomulia & 
fratiiter poſta, @ communem havent 


angul Hs 


C it oy clogr ammum ABCD fim(- 

' le, fimiliterque potitum cum ipſo 
AEF G. & fic argulus B AD com- 
munis. D/:9 utrum que paraliclogram- 
mum confiſtere circa candein diaine- 
trum A C. $1 enim poſithile fit, non 
fir AFC diameter; fed fit la AHC: 
quonum ergo — AE H aqualls 
eſt avvgulo AB » (uot enm Ex 
hypoth. ffgurz fin 1! les) erit linea E H 
ad lincam B © parallela ®, ergo eſt 
trianguluem CBA fimile triangulo 
EHA*, ergo ficutt BA ad E A, fic 
BC ad Et®; ſed cx hyportheti ſicuri 
BAad EA, iacſtettam BCadEF, 
ergo EH&E F ſunt xquales*, pars 
tort, quod ett ablurdum , ergo non 
AHC, ſed AFCeſt diameter : quod 
erat demonſtrandum, 


SI 


P. E. 26: 
[. 6, 


a Def. 3 4o 
> The 4+ 


© Th. 72. 
1 Def. 54+ 


e MX ] On 


FThe 78. 


P. E. 20, 
1. 6. 


® Th. 83. 


. 


De proportzone. 


TOLL LXXXVTIIT, 
Aiiltilatiras frguras (rin as I00 1 
DI ta triangita fimil za foſ > div: 


wry 


C int fgurz multihaterx ABCBE, 
"'& FGHIK fimiles, fitque 
Ivs B zqualis angulo G, & tit latus 
AB ad GF,ficuc BCadG Hh, &fi 
de careris. Dico triangirum AB £ 
fmile ciie triangulo F G H : cum c- 
nm anpuius B fit xXqualis angulo. G 
ex hy porh. & hunc circumſtent latera 
proportionalia, erunt triangula hxc 
ſimilia *, artque 1dco habebunt latera 
omnia proportionalia : ſimiliter pro- 
babirur triangulum A E D fimile tri. 
angulo F KI, & trianguinm CA D 
pf H F I; ergo figur# ſimiles dividi 
poſſunt in triangula xquemulta & fi- 
milia, quod crat demonſtrandum, 


aANpu- 


THEOREMA LXXXIX. 
Figuras omnes ſimiles eſſe in diuplicata 
ratione laterum homologorum. 


Cint figurz ſimiles,ur pris, ABCDE, 
- FGHIK. Dzzoelſle ad fete mutuo 
1nduplicati ratione lateris AB ad FG : 

quoniam enim triangulum ABC eſt 
ſimile triangulo F GH *; erunt hxc 
in duplicara ratione lateris AB ad 
F G*, 


[1 
[ 


De proportione. 


©3 


#G®, rurſus quia triangulum A CD *® Th, 82, 


ſimile eſt triangulo FH 1,crunt & hxc 
in duplicata ratione iateris CD ad HT, 
five, quod 1dem eſt, BA ad GF 
(quia hc ſunt proportionalia) ſed fic 
etlam probantur elſe triangula A C D 
& FHI in duplicata ratione 1pi:us 
ABadFG, ergo omnes partes fin- 
gulz ad iinguias ſunt 1n duplicara ra- 
tlone lateris AB ad FG, ergo toium 
ad totum crit in duplicata rat!one la- 
teris A Bad F G, quod erat demon- 
ſtrandut. 
THEOREMA XC 


Proportionales eſſe frguras ſimiles ſimili- P. E. 20» 


terque deſcriptas a quatuor liness pro- 

portionalthus. 
Ct A Bad CD, ficut EFad GH; 

& it figura quzcunque A TB fimi- 
lis figurx CK D. Sitque figura EM 
{imilis fgurz G O. D#c9 figuram ATB 
eſſe ad figuram CK D, itcutt eſt fi- 
gura E M ad figuram G O : quia tam 
triangula, quam paraltclogramma ſunt 
in duplicati ratione ſuorum laterum 
homologorum, ſcilicer lateris A B ad 
CD, & lateris EF ad GH), cd ra- 
tlo ipſius A B ad CD eſt cadem,que 
eſt ipſius EF ad GH ex hypoth.ergo 
etjtam hzc ratio duplicata * 3 ergo fi- 
gurz hx fimiles ſunt in cadem ratione, 


quod erat demonſtrandum. 
T HE O- 


|. 6, 


: AX. SE 


ee > wu. — wr. 


De proportione. 


THEOREMA NL. 
Ty cercults enualibiis In eantin 1412010 
efſe angulos & Perephortas, Ue315 1, 
; ng ; pe p ro b| + 
angiilt iniſttunt. 


Int duo circuit Tquales ADC 8 
E F G, & anguli ad cenmrum EB D C 


& F HG. DPzco i. ficut funt Hr anfull 
| : wY , *3o*4 T. _ 
2d ſe nutuo,na efie & arcum B C ad 


arcum FG : acciplantur enim anguls 
BDC obo & XquemuiitpIices 
1t.us batios BE, $1 ergo anpulus 
MBC tt ac .alis pſi angulo F HG, 
crit & arc > MBC xzqualts arcu! 
F & candem ob caufam duin an- 
—_ MDC crit tr azor nes is 
F H G, erit quoquc arcus MEC mi 
jor quim arcvs. F G, turiliter minor 
dum angulus te fuerit minor. Ergo 
ſunr 1m cidem ratione jxta definitio» 
nem 3s quod crat demonſtrandum. 
Do 2. Anguios BAC & F EG, 
gut ſunt ad pc Tipheria! n {im!liter eſſe 
in cadem ratione, 1n qua ſunr arcus, 
quibus mf!{tunr, quontam enim, ur 
Jam oſten! um eſt, angalt ad Centrum 
ſun: mer ſe, vt baſes ; ſed anpult ad 
centrum quy nidem arcubus ni-ſtunr, 
tuar dupl; angnlorum ad periphert- 
am * ; fed ficut fee havent dupla, 1ra 
&f haben i; wpla ad i.mpla, ergo an- 


Quiil 


Wh 


De proporizome, 


zult ad peripheriam ſeſe habent {eut? 
angult ad centrum, ſed hi ſefe habent 
utt arcus , ergo etiam anguli ad peri- 
pheriam, quod erat demonſtrandum, 


CAPUT V. 
DE 
FO EST ALLY 
LINEARUM. 


DEFINITIONES. 


57 4rall-logrammaram alta funt 
{_ KW ? 
rettanzula que havent anou- 


lum rectum, quzque continer! dicun- 
tur ſub duabus 1111s lineis reds, que 
hunc angulum reftum continent. 

58. Quadratum eſt rettangulum 
quod hahet omnia latera zqualia, /4z0- 
que tantium unum latus cognoſcere opus eſt, 
ut totum quadratium cognoſcatur, ſects ac 
in aliis reftanen'is, altera parte lon- 
gioribus, in quibus duo latera exiguntur 
ad totias retangnli cognitionem. Unde 
per potentiam linex retz intellzgitur 
quadratum illud quod ab ita linea fierz 
poreſk, 
$9, Pa- 


De potcſtate 


89, Paralleiogrammorum alia nor 
ſunt re&angula, quorum 1!lud quod 
habet omnia Jarera Xqualia , vocatur 
Rhombus: Rhombordes vero quod 
etiam haber latera 1nzqualia. Trape- 
Zia dicuntur cxtcrz figurz quadr!late- 
"XZ non parallclogramm#. 


'H 5 
DE 
Potentia Lincarum 
Diverſimode Sectarum, 


THEOREMA XCIL 


PET. l. 2» Retangilum ſub ſefta &* non feta &- 


: - # . a 7 . 3 i 
quale eſſe illis reflangulis, que fub 
A [] 7 ad 4 bo Gs . -P . g 
e44cin nor ſiffa, G3 alterts jegmen- 

FS CONtENLENE NY's 


Cit rectangulum A B quod continee- 
** tur ſub linea ſe&ka AC, & non (c+ 
aa AD; & tint retangula D E,F G, 
H C, quz ſub ſegmentis AE,E G,G C, 
& ſubnon ſe&i A D, five linets E F, 
GH (hz enim ſunt xquales *) con- 
tinentur. D/co reftangulum A B re- 


ctangulis AF, EH, G B xquale efle, 


UrPore 


vix 


» 
3 
oO, 

> + 


PRPYy In 


Ls ys _ wa, = 8 


vtpote partcs toti ®, quod erat de- * 4x. 5. 


monſtrandum. 


THEOREMA XCIIL 


RefFangulum ſub tota &* uno ſrgmento- PE. 3s te2+ 


4m, equale efſe ejuſdem ſegments qua- 
drato, &* reffangulo contento ſuo utrg» 
que ſegmentas 

CIt retangulum AB comprehenſum 
- ſub tota A C & uno ſegmentorum 
DC, five BC, hxc enim ſupponun- 
tur 2qualia, quia D B cſt quadratum, 
ideoque recangulum A E continebi- 
tur ſub utroque ſegimento ſub AD 8& 
DC, tive DE, D#zco rettangulum 
AB eſſe xquale quadrato D B, & re- 
cangulo AE : 
cuod erat demonſtrandum. 


THEOREMA XCIV. 


Ruadratum totius aqitaie efſe quadratis V. Erge l.2. 


ſegmentorum &* duobns reftangulis 
comprehenſis [uo ſegmentis. 


git quadratum AB, quod a tota A C 
deſcribitur ; rurſus {int quadrata 
A D,DB, que deſcribuntur a ſegmen- 


tis AE & EC five DF®; aque dT, 2g, 


ſub ſegmentis A F % E C continebun- 
tur retangula E Þ & D G, quia nem- 
pe tota A. G .eft xqualis 111: AC*, 

A 


s 


/ 


utpote partes toti *, * Ax. 5. 


& © Dyf. 68, 
ns fe 5 


P. E.7. 1-2» 


& Th. 29. 


Def. 58. 


De poteſtate 


AE ii DE& DH, Dz-0 iraque 
quadratum A B efic aquale —_— 
AD, DB, & redangulis EF & HI], 
utpote partes tot 3 quod erat demon- 
f{trandum. 


THEOREMA XCV. 
Quadratum a tota & uno ſegmentor 4; 
deſcriptum equale eſſe du094s TefEane 
gulis contentis ſub tota & iſto jeg- 
mento & inſuver quaarato altiri4s 
ſegments. 


DO = adratum A B, quod a tota l:nea 

: defcribitur, & A D quod de- 
helio r a {egmento AE, itaque {it 
quadiorum DB, deſc riptum a altero 
ſegmento C E five DF ©, tem re- 
&angula AF & A I contincountur 
ſub tota AC, five A G*, & prior! 
ſegmento AE five A H. Dzr9 quadra- 
ta AB&A D aqualia c{ſe duobus re- 
Rangulis A F & A I, & quadrato DB, 
quia hzc omnia fimul lumpta, utpote 
partes cfficiunt quadratum A B, & 1n- 
ſuper quadratum A D, ſumitur enim, 
ur patet , quadratum A D bis in re- 
Rangulis AF, AI, ergo hxc erunt 
Xqualia 3 quod crat demonſtrandum. 


THEO- 


linearum, 


THEOREMA XCVL 


Quatuor reffangala ſub tota &* no ſeg PE, 1.2. 


mentorum cum alterins ſegments qua- 
drato equalia eſſe quadrato, quod 4 
tota & preors ſegments, t4n912% 29 
una linea deſcribitur. 


Cn quatuor retangula A B, BC, 

B D, BE contenta ſub totra A F, 
& ſegmenro F G, & fit alterius ſeg- 
ment! A G five D I, quadratum D E. 
Iraque deſcriptum-erit quadratum A C 
ſuper AF&FL, five GF: hzce- 
nm ſunt zqualia, quia GB & B L ſunt 
quadrata ex hypoth. D#co itaque qua- 
dratum AC aquale eſſe quatuor re- 
Qangitiits AB, BC, BE, BD, & 
intuper quadrato DE, quia hzc func 
partes omnes -trottus dempta part® 
BL, ſed hujus loco ſumptum eff bis 
quadratum BT, quod quadrato B L 
zquale cſt, quia utrumque eſt Xqua!c 
quadrato B G, ergo hxc omnia tun: 
£qua!ta, quod erat demonſtrandum. 
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4 Th. 29, 


De poteſtate 


THEOREMA XCVIL 
Quadratum fattum ſub dimidia emuale 
eſſe, & reftangulo quod fit ſuv ſtg- 
mentis inequalibus totins , & qua- 
arato, quod fit ab intermedia ſc- 
FtzONes 


Ct rectangulum A B contentum ſub 
> ſegmentis AC, & CB five CD 
(ſupponitur enim BD quadratum) 
fiqque DE quadratum ſupra dimidia 
parte ipſius A D, ſc. G D, naque fit 
B E quadratum ſupra B F, five CG?, 
ſeione ſcilicet intermedia, Dz#co re- 
Ctangulum AB, & quadratum B E 
eſſe X#quale quadrato E D. Sublatts 
enim 11s quz communia ſunt, quz re- 
ſtant reangula HC, GI inter ſe ſunt 
Xqualia z quia line# ſub quibus hzc 
reftangula continentur ſunt xquales, 
ſcilicer D H five DG ®, ipſi G A ex 
hypotheſi, & CD ipſi C BF, five 
G F*; ergoquadratum totum GH eſt 
Xquale reftangulo A B & quadrato 
BE, quod crat demonſtrandum. 


[inearum. 


THEOREMA NCVI. 
Qualtrata ſegmentorum inequalinun du- 
placia efſe quadratorum, que frunt 4 

dimidia intermedia ſeftione. 


It quadratum AB&BC quz facta 

fint ſupra inxqualia ſegmenta C D 
& DE, five BF*, & fit factum qua- 
dratum A G, ſupra dimidia E H tive 
GI, & 1ta fatum fit quadratum G B 
ſupra intermedia ſe&one H D five 
BL. Dz#:r0o quadrata AB, BC cc 
duplicia quadratorum A G, G B, 
quia quadratum AB eſt femcl #+- 
quale quadratis AG & G B, & inſy- 
per abundat recangulis G IM & G F, 
1d eſt, rectangulis G D & LO (quia 
linez, ſub quibus conrinentur hxc re- 
Aangula , funt #quales, fcilicer T G 
ipfi GN, & GN ipfi GO, & GL 
ip GR?) cu fi addatur quadratum 
B C habebitur rurſus quadratum G B 
& GC five GA, ergo quadrata A B, 
BC ſunt duplicia quadratorum A G, 
G B, quod erat demonſtrandum. 


THE ©- 


G 2 


P.E.9. 1.2: 


c To; 26. 


1 Def. 58. 


De poteſtate 


THEOREMA %CIX. 
Quadratum quod fit a tota linzka & ad- 
jeeta cum quadrato fadfo ab adjetts 
ſamul duplicia efſe quadratwum, quod 
fit 4 dimidia, & quod fit a dimidid 
cum adjeft i. 


glt quadratum A B, ſuper tota linea 
*”" DE & adjeta EB deſcriptum, 
firque quadratum B C deſcriptumn ſu- 
per adjedta linea E B, & rurſus fit qua- 
dratum B F defcriptum ſuper dimi- 
dia G E & adjetta EB, & quadra- 
tum FC ſuper dimidia GE five 
H C®. D:co quadrata A B, B C fimil 
duphcia eſſe quadratorum FB & FC, 
quia quadratum A B continet ſeme] 
quadratum F & FA five F C (utra- 
que enim excitata ſunt ſupra'dimidia 
GE & DG) & inſuper abundart re- 
Rangulis FD,F T1, 1d eſt, FE&FL 
(quia linez ſub quibus continentur hxc 
refangula ſunt zquales, F G enim & 
F H exdem perſeverant; & F'O eft 
Xqualis 1pfi F H, & FM ipfi FN) cut 
f1 demum addatur quadratum C B, ha- 
bebitur rurſus quadratum F B 8& qua- 
dratum F C,ergo quadrata A B&: CB 
fimul funt duplicia quadratorum F C 
& F B, quod erat demonſtrandum. 


5. II. 


| 


I:nearuns. 


6.1. 
DE 


POTENTIA LINEARUM 


Proportionalium & laterum 
Trianguli, &©c. 


THEOREMA C. 
Peftangulum ſub mediis lincarium propor- 
tionalium efſe equale rettangilo, 9408 
ji ſub extremis. 


Clnt quatuor line proportionales, id 
eſt, fit ABadBD, ſicut CB ad 
BE. Dico re&tangulum CD, quodfit 
ſub medi1s., xquale eſſe recang gulo 
AE, quod fir ſub cxtremi!s : quoniam 
cnim-retangulum A D & rcctangu- 
lum CE hahent circa cundem angu- 
lum B duo latera proportionalia, 1ci- 

licer A B ad BD, ficur CBadBE, 
erunt hxc fimilia?, 1deoque conſiſtent 
circa eandem diametrum H B ®, erit 
ergo triangulum H B A 2guale trian- 
gulo-HB D*, & eandem 0» cauſam « 
Erit criangulum H G M aquale trian- 
gulo H GL, & triangulum GB C,tr!- 
anpulo G B E, ablatis crgo #qualibu« 
G 3 reſtar 


De poteſtate 


reſtart reanpulnm AG xquale re- 
Rangulo G D*, rurfuique acidiro 
comimunt CE, crit AE aquale pi 
C D, quod crat demonſtrandum. 


THEOREMA CT. 

I1 irtangulis rettangults fignram que 1 
a linia Tittun angulam ſubtendente 
@quale 3 eſſe figurts f(fmiltbus que fi- 
wit a veliquis Latertoile 


Ir trjangulem re&angulum ABC, 
Dico tiguram AE quadratam 
{ve quamcunque quz deſcribitur ſu- 
pra latcre A B, angulum rectum ſub- 
tendente zqualem elſe ftigurits F C & 
CD fimilibus, & ſimiliter deſcriptis 
fupra lareribus AC&CE: dimiſla 
fit 01m perpendicularis C G , quo- 
mam ergo AB, BC, BG lunt tres 
proportionales ® , habebit ſeſe figura 
AE ad ftiguram C D, ficut nca AB 
ad'B G*©; & fhmiliter candem ob cau- 
fam ſele habebit cadem figura AE ad 
aguram F C, ficut BAad AG; <&r- 
go (eſe habebir figura A E bis ſumpra 
ad figuram FC&CD; fiut AE 
bis ſumpra ad AG&G B; ſed linea 
AB ſcmel ſumpta eft 2qualis line1s 
AGE&GB; ergo & figura A E ſemel 
ſumpra Xquaii: erir figuris F C, CD, 
quod erat demonttraridum, 
THE O- 


— 


- 
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THEORE MA CITI. 

In trimenlis acutangilis quadratum, P, Es 12, 
qu01 fit a lative angulum acutum ſiil- I, 2. 
tendente mins effe quadvatts Velaquia» 

11411 LAFEYUM. 


(It triangulum acutanguium ACP, & 
a» angulo B dimiſia fir perpend1- 
culartss D#ico quadratum A E, quod 
fit a linca B A angulum acutum ſub- 
tendente deficere a quadrartis A F, 
B G penes rectangula DF & HN, 
five, quod 1dem eft, penes reftangu- 
lum, quod fit ſub CD & C A bis, eſt 
enim angulus ad D re&us, & quadra- 
tum B C eſt xquale quadratis B D & 
DC, 1deoque quadratum B A eſt #- 
quale quadratis D A & B D?, ſed qua- 3 7h, 9% 
drartum C A excedit quadratum D A 
gnomone D F N, & quadratum CB 
exccdit quadratum B D quadrato CD 
five quadrato F L; ergd utriuſque ex- 
ceſius eſt quadratum F L & gnomon 
DFN, 1d eft retangulum A CD 
bis, quod erat demonſtrandum. 


G 4 THEO-- 


\O 


P.E. 12. 
b 3» 


De poteftate 


THEOREMA CI. 

In triangalis obtuſangulis, quadratim, 
quo fit a latere angulum ovtujun ſu- 
eenaente, ma1us tfſe quaaratis Tate 
q0r:108 [att Re 


gr triangulum obtuſangulum A B C 
» &abangulo B demiila fit perpen- 
dicularis B D. Dico quadratum AB 
cod fir a linea A B angulum obtu- 
ium ſubrendente exſuperare quadrata 
AC,CB, penes redangulum A G, 
GF, 1d eſt A CD bis, quia quadra- 
rum A B aquale eſt quadratis A D, 
BD; fed quadratum CB eſt xquale 
quadratts BD& CD; ergo cxccilus 
quadrati A B ſupra quadratum. C B 
e{t gnomon CH F, ex hoc fi ſubtra- 
hatur quadratum AC, 1jd eſt HG, 
crit exceſſus guadrati A B, ſupra qua- 
dratum AC& CB rettangulum A G, 
GF five ACD bt, quod erat dc-+ 
monſtrandum, 


ZHEO- 


Hnearum. 97 


THEOREMA CT, 
bs. t:tangulo angulum eſſe reffum, qui Po Ee 42» 
ſubtendituy & latere, cujns quadra- |. 1. 
tum eſt equale quadvatis reliquoriun 
litcrums 


gr triangulum ABC, in quo qua- 

dratum A D fir aquale quadraris 
AE & CF. Dzicoangulum A C Brefſe 
retum. $1 enim non fir reus, crit 
vel acutus, vel obruſus. $1 fit acutus, 
er:t quadrarum A D minus quadraris 
AE&CF*. Si fit obtuſus, crit 1f- * Th. 102. 
dem majus ® : ergo angulus A C B eſt ® Th. 102+. 
rectus, quod crat demonſtrandum. 


THEOREMA CY. 
FPeftangula, que frunt ſuv ſrgmentis du -Þ. Es 35%. 
114m reftarum ſeſe in circiuloſecantinm, 4. Ze 
equalla tfſte 


Gileic fecenr AB & C DinE. Dir 
re&angulum, quod fit ſub C E & 
E D, xquale eflc 1111, quod fit ſub B E 
& E A. Ductz enim. fint linex BD. 
& AC, erunt angul CAB & CDB 
Xquales*, ſed angult AEC & BED 2 th, 49. 
ſunt xquales ®, ergo triangulum BE D » 7h, 3, 
eſt fimile triaagulo A E CE, ergo fi- « 7h, 94, 
cut EEad CE, ta ED ad EA?®, «dqh, 92. 
erpo cefargulum, quod ht ſub cxtre- 
Gs mis. 


g9T 


© 7h, ICOs 


5.7h, 100. 


De poteſtate, Ec. 


mis BE, E A, eſt zquale 1!!!, quod 
fir ſub meds CE, E D*, quod crat 
demonſtrandum. 


THEOREMA CYL. 
Reftangu'um ſub tota ſecante cirrulyum, 
& ſub parte, que eidem adjifta ejt 
uſque ad punttum extra circulum a 4:0 
ducitur , aquale efſe tangentis qua= 

arato ex eodens punto dulte. 


C It ex punto A dutta A D quz cir- 
 culum tangat, & alia A EC, quz 
czrculum ſecet. Dico reangulum ſub 
AC, & AE zquale efle quadrato ſub 
AD; quia triangula CAD & EAD 
{unt ſimilia : quia habent angulum ad 
A communem, & angulus ADE eft 
Xqualis ipſi A C D, quia AD tangit 
circulum , & angulus A CD eſt in 
alterno ſegmento*, ergo ficut A Cad 
AD, ita eſt ADad AE, ergo re- 
ftangulum, quod fit ſub extremis AC 
& A E,cft aquale 11!1 quod fit ſub me- 
diis, five quadrato ſub A D#®, quod 
erat demonſtrandum. 


CAPUT 


CAPUT VL 
DE 
SUPERFICIEBUS 

DEFINITIONES. 


69. Tnea reda ad planum eft re- 
ca, cum ad reCtas omnes lt- 
neas, a quibus 11la rangitur, quzque 1n 
propofito ſunt plano, red&tos angulos 
— 
.- Rez linez ad vlanum inclt- 
WM: ſumitur, PENES argvlum, qui fir 
ab eadem linea, & ab 1lia, quzx ab hu- 
jas extremo ducitur ad punetum ilſud, 
in quod perpendicularis ab 1lla linea 
demilla incidit. 

62, Planum ad planum refum eſt, 
quod ducitur per lineam perpendicu- 
larem ad planum. 

63. Plant ad planum inclinatto ſu- 
mitur penes angu/um, qul fit a linets 
ad communem intcrſe&onemn perpen- 
dicularibus. 

64. Planum ad planum fimiliter 1n- 
clinatum eſſe dicitur, arque alterum. 
ad alterum, cum dict1 ſetionum an- 


gull inter ſe fuerint xquales, 
65, Pa- 


I20 De ſuperficiebur. 


6s. Parallela plana ſunt, quz inter 
ſe non conveniunt. 

66. Solidus angulus eſt', qui con- 
rinctur ſuperficicbus ad ſe mutuo 1n- 
Clinatis. 


THEOREMA CVIL 
P:E.1.l.11. Rete linew partem aliquam non efſe in 
ſubjeAo plano, alia in ſubiims exi- 
ſtentes 


Fit ſubje&um pianum A B. Dzc0 linex 
partem A B non <ſie in ſubje&o 
plano, & aliam partem B C 1n ſubli- 
m1. $1 enim hoc fer! ' mg, fit 1a, 
producaturque in ſubjetto plano A E 
in D, critlinea ABD reda ex con- 
itr. & ABC ex hyp. ergo hz duz 
linex re&tz habebunt-ſegmentum A B 
> ZX#«. 3» commune, quod eſt abſurdum ?, ergo 
rora linea ABC cſt in ſubjeo plane, 
420d erat demonſtrandum. 


THEORE MA CVIII, 
P,E« 21%. Daas vecias ſeſe muticvo ſecantes in eodem 


plano effe. 


GInt duz retz AB, CD, quz icſe 
fecent in E. Dico illas in eodem 
plano eſſe. Quia ex definitione 5. ſu- 
perficies plana eſt , quz inter duas 1i- 
neas (eſe (ecantes eſt omnium breviſſt- 
ma,. 


De ſuperficiebus. IOI 


ina, ergo quz inter CE & E B, eſt 

omnium breviſſima, ergo CE&EB 

ſunt 1n 1llo plano, ergh& A E & ED, 

quia E D non poteſt efle 1n ſablimi ®, ® Th. r07, 
ergo CED & BEA luntin codem 

plano, quod crat demonſtrandun. 


THEOQREMA CIX, 
Omne triangulum reftilineum efſe in eo P.E+2:1.77, 
dem planos 


Qt triangulum reailineum CE B. 
Pzco 1lind effe in eodem plano. 
Quia dux CE&EB ſunt in codem 
plano *®. S1 ergo non-ft CE B, fitin © Th, 1c8, 
codem plano alia linea rea CG B cx 
pun&o C ad punfum B dutta, ſed 
CEB cx hyp. eſt retta, ergo inter 
duo puntta conſiſtent duz linez re- 
&z, quod cſt abſurdum * 3 ergo ro- ® Ax. 1;- 
rum triangulum CE B eft in codem 
plano, quod erat demonſtrandum, 


THEOREMA CX. | 
Duas lintas parallelas in eodem plano PoE.7+lot 15 


tſſe. 


gin duz parallele A B, C D. Dzco 
Was efſe in codem plano. Dudtz 
enim ft: EF & GR, erunt hz in 
codem plano ©, ſed in coder ſunt rri- © Ty. 108, 
angula ELK-& GL F®, fed in quo! © 7h, 109%. 
plano 


De ſuperſiciebus. 


plano eſt pars linex E RK, in eodem 
* Th, 107. Eſt tora linea A Be, & fimilicer | in 
: quo plano eft pars G F in codem eſt 
tota E D,ergo linex AB& CD ſunt 
1m codem plano , quod erat demon- 
ſtrandum. 


THEOREMA CXI. 
P.E 31.11. Drum plavorum ſe miutyo ſecantium 
communem interſettionem eſe linear 
YECLaMs 


W! duo plana AB & CD fe mutuo 
ſecent. Dico eorum communem In- 
terſettionem E F eſſe lineam ream. 
S! enim non fit re&a, in plano A B 
ducta fit rea EGF: fimiliter in 
plano CD, quz fit linea EH F, er- 
9 inter duo puntta conſiſtent duz li- 
nez ret#, quod eſt abſurdum ?, ergo 
communis interſetio E F eſt linea 
recta, quod erat demonſtrandum. 


THEOREMA CXIL. 
Duovyum planorum parallelorum altero 
plano ſeftorum interſeftionem tfſe pa- 
rallelam. 


gl duo plana parallela ſecentur alio 
plano. Dzco eorum Interſettionem 

A B. C D parallelam eſſe, S1 enim 
non fit parallela, concurrat 1n E, ergo 
6 


De ſuperficiebus. 


& plagum GF, in quo confiſtit linea 
AB venit in E, ſimiliter & planum 
K L, in quo exiſtit CD, pertinget in 
E, ergo plana hxc non ſunt parallela *, 
quod cſt contra hyp. ergo interſectio 
AB & CD eſt parallela, quod erat 
demonſtrandum. 


THEOREMA CXIIL 
Lineam perpendicularem ad duas lineas 
ſeſe ſecantes, ad planum quoque perpens 
dicularen eſſe. 


Int duzx lincx A B, CB, quz ſeſe 

ſecent in B, & ad has perpendicu- 
laris fit DB, Dico lincam DB ad 
planum quoque perpendicularem efle. 
Sir enim, f1 fieri poteſt, D E perpen- 
dicularis, & ad BE perpendicularis 
E F, quz ſecet CBvel BA in F,erir 
quadratum F B zquale quadratis B E, 
E F ?, ſimiliter quadratum D B zquale 
quadratis DE, E B , ſed quadratum 
F D Zzquale eſt quadratis FB & DB, 
ergo & quadratis E F, & BE, DE, 
ergo quadratum F D majus eſt qua- 
drato E F & E D,ergo angulus DE F 
non eſt re&us*, ergo D E non eſt 
perpendicularis ad planum, ut atlere- 
batur, ergo perpendicularis eſt D B, 
quod erat demonſtrandum. 


THEO» 


P.E.4.l.11-. 


" Th. ToT- 


b The 104« 


#O4. De: ſuperficiebus: 


THEOREMA CXIV. 
P.E.s.l.11, Tres lineas, que ſrt a1 angeios vectos 
uni -linze, efſe in cod: vanes 


Int tres linex AB, AC, A D ad an- 

pnlos rectos 1pfi A E. D!co as 

eſic in codem plano. Sunt enim A D, 

©7.108. AB in codem plano ©, & ad has per- 

©7h, 113. pendicularis AE®, ft crgo non fic 

AC, ductum fit planum per AE & 

A C, cujus communis interſe&io fit 

© Def. 50, A F, erit ergo angulus FAE rectus *, 

ſcd & rectus cſt ex hyp. CA E, ergo 

pars erir Xqualis tot!, quod «ſt abſur- 

dum, ergo tres linex AB, ACAD 

ſant 1n cqdem plano, quod crat de- 
monſtcandum. 


THEOREMA CXY. 
P.E.8.1.11. Lincarum parallelarim, quando una eft 
perpendicularts ad planum , ie &= 
alteram. 


Cor parallelx A B, CD, & perpen- 
dicularis fit ad planum A B. Dico 

& CD efle perpendicularem. S! non, 

| ſit perpendic. DE, erit hzc 1n plano 
"Dif. 62. refo ABDC?; fin minus, fit ex- 
tra, ergo planum A BDC non tran- 

fit per hanc lincam perpend. DE, er-- 

go plaum ABDC non eſt ree&um 

ad 


De ſuperficiebus. 

ad ſubjeftum planum *, quod eſt con- 
tra hyp. ergo linea D E eſt in plano 
ABDC, anguluſque E D B redtus, 
ſed & angulus C D B eſt rectus, quia 
hic Xqualis eſt cxterno & oppoſito 
AB F, quod eſt abſurdvm, ergo etiam 
CD cſi perpendicularis ad planum, 
guod crat demonſtrandam. 


THEOREMA CXVI. 
Non plures ad planum quam unam exci- 
tars laneam perpendicularem ex eoaem 
puntto, 


& ſt planum AB. Dico ad ud non 
** plures, quam unam perpendicula- 


Ic5 
® Def. 62, 


P. E. 13» 
l, Ii, 


rem Ex codem punto excitar! poſle. 


$1 enim fier1 poſſi, fint ex punto C 
excitatz duxz CD, CE, per quas de- 
ductum planum cam ſubjeto plano 
ſ{c&1onem facjar A CB, erunt ergo 
ACD&%ACE anguli reQti, ergo in- 
ter ſe Xquales erunt *, pars & totum, 
quod cſt ablurdum , ergo ex eodem 
pun&o ſolum poteſt cxcitar1 una per- 
————__ quod crat demonſtran- 
auin, 


THE O- 


a 4x. 23 


P. E. 14. 
LI ts 


Þ Th. 112. 
4 Def. 60. 
Th. 8. 


© Def. 60. 


P. E. 15. 
WT 
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THEOREMA CXVI!f. 
Lineam veciam, que pirpen'icularis ef 
ad unum planum , efſe &.4d altivim 
preors paralielum. 


\Ir linea FE perpendicularis ad pla- 

mim AB. Dio & hanc perpend!- 
cularem che 2d pianum C D prior 
paratſclui. Eutum ft enim plovum 
quomodocunque per F E, erent 1 
rerfectiones EG & LH paraiels ®, 
ſed angulus GE F eo: reds ©, crpo 
& angulus H L F 5, atque fie provart 
polſunt czter! anguit MEL EF, NLF 
re&!, ergo erit & E  reca ad plus 
num CD*, quod erat demonſtran- 
dum, 


v 


THEOREMA CXVIIT. 
Planim per duas lineas ſofe tangentes dg- 
(1m , parallelum efſe ad 11d planum, 
quod per alias duas felt tangentes, & 
ad precedentes parallelas duritir. 


GC Int duz AB, BC ſeſe tangentes in 
> B, per quas ductum fit planum 
ABC. D#c illud parallelum eſſe ad 
planum DE F, quod per DE&E F 
ducitur. Si enim fieri poſlir, non fint 
hzc plana parallela, ſed concurrant, 
corumque communis interſe&io fit 
DF: 
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D F: quoniam ergo EF, BC int 
parallelz cx hyp. erunt h# 1n codem 

plano, itremque linez has connettentes 

EBG, F CD ?, ſed eandem ob cau- * Th. 5, 
ſam 1n eodem plano ſunt linezx D E, 

A B, ergo omnes quatuor linex D E, 

EF, AB, BC 1ineodcm ſunt plano, 

quod ctt contra hypot. ergo planum 

DE F eſt parallelum ad planum ABC; 

quod erat demonſtrandum. 


THEOREMA CXIX, 

Linzas duas comprehendere eundem an- P. Ee 10. 
gulum, quem comprehendunt alie due 1. 11» 
7is parallele, © in alio plano 8x4» 
ſtentes« 


glot linex A B, BC parallele ad 11- 
neas DE, EF 1n alio plano ex- 
iltentes. D#co 1llas eundem cum hitce 
comprehendere angulum. Excitata 
fit enim in B linea B G ad planum 
ABC reqa, erit hxc etzjam rectta ad 
planum D E F®, quia planum ABD » 7, x15. 
& DE F ſunt parallela®, 1deoque li- © Th, 118. 
nex GA, GI, quz parallelz ſunt ad 
BA, BC, erunt perpendiculares ad 
lineam B G *, & 1deo penes angulum « nf, 60, 
ABC, vel GAIT ſumetur inclinatio 
plant G A ad planum GC*, ſed eo- « nyf, 63, 
rundem planorum eadem eſt ubique 
inclinatito , ergo angulus ABC eft 
Xquals 


OG 


th. 8. 


2 Conſt. 


> Hyp. 


© Th. III. 


P.E. 17. 


4 Th. 120, 


© Th. 112. 
t 7h. 72. 
E.Th. 7 &s 
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Xqualis anguls HG T, fed angulc 
HGI, xqualis eſt anpulus DE F?, 
ſunt enim he linez parallel ; fin mi- 
nus,concurrant GH & FE D in L, quo- 
niam: ergo linea G L et paralicla ad 
BA® & E L adeandem BA®: erit 
planorum, quz per has lineas paralle- 
las ducentur, communis interſect1o, lt- 
nea. refta BAIL * , quz cum linc)s 
GA. DE concurrit in L, quibuſcum 
ramen parallela eiic ſupponeb: tur, 
quod eſt abſurdum, ergo linex DE, 
& GH, 1tcm EF&GlI erunt paral- 
lelx, & angulus D E F zqualis angu- 
lo HG1, ſive ABC, quod crat dc- 
monttrandum, 


THEOREFE MA CYXY. 
P wailiias lineas a þ! ants Parailt Vis 40 
cadem ratione (cr 


Int linez parallcle A E, B F, quas 

fecant plana parallcla GH, I K, 
LM, Dico 1llas ab his planis in ea- 
dem ratjone ſecari, 1d eſt, elle ut 
ACadCE, ita BDad DF: quia 
enim AE&BF ſunt parallelz, EX- 
1ſtunt in codum plano * earumque in- 
terſettiones ſunt * parallele fc. A B, 
CD, E F*, ergo ACadCEell, ſi- 
cut AN ad NFt& ficur ANadN EF, 
acl BDadDF®, crgo ficur A C 
ad 


_—— 


OE or val_n co eee =o 


. _— _— IR Iz. — b _ —_—_— = = 7; a 


CY 
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| adCE ita eft BD ad DF*, quod * 4x. 13. 


| erat demonſtranduim. 


| 6. 1I. 
DE 
ANGULO SOLIDO. 


THEOREMA CXXI. 4 
. . b lp 
Tre angulorim planorsm ſolidum an- P, E, 20, q 
gulim componentium , du0s quoſtibet I, 12, 
tertzo majores tfſes ; 


It folidus angulus A, qui conti=» . F 
neatur tribus angulis planis BAC, yh 
CAD, DAB. D#:o quoſhther duos it 
BAD, DAC majores efle rertio il 
BAC. In plano enim per BAC du- ! 
Ro faftus fit angulus B AE, angulo E| 


B A D xqualis, & re&a A E xqualts bo 
Iipfi A D: deinde in eodem plano per Uh 
E, extenſa ſit rea BC, junfzque 
ſint DB, DC. Quomiam 1gitur tri- il 
angula BAE & BAD habent duo l 
latera BA, AD, ipfis BA, AE #- if 
quaſ1a, & angulum contentum ZXqua- Fi 
lem ex conſtr. erunt quoque baſes i 
B D, BE zquales *. Quia vero latera ® 7;,, x 9, 
BD, DC ſunt majora quam BC ®bx,, 13. 

ablat)s 


I10 


© AX. 9. 


« Th. 20. 


FP. Eo 22. 


& 3. 


"Th. 121» 
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ablatis zqualibus B D, BE, retnanet 
DC major quam E C*, rurſus quia 
latera D A, A C ſunt xqualia 1pfis E 8, 

A C, & baſis D C major, quam E C, 
crit quoque angulus D A C major, 
quim E AC*'; additis ergo xquali- 

bus, BAD quidem 1pſi DAC, & 
BAE ipfi EAC, ecrunt BAD, 
D AC majores, quam BAE,EAC, 
1d eſt, quam totus angulus BAC; 
guod erat demonſtrandum. 


THEOREMA CXXIL 
Solidum angilum ſub minoribus , qua 
quatuor rectis angults planis conti- 
nerte 


Git ſolidus angulus A contentus tri- 
bus angulis BAC, CAD, DAB, 
Dzco hos tres angulos minores eſſe qua- 
ruor redtis, Dudtis enim refis BC, 
CD, DB, erunt conſtituti tres an- 
gult ſolidi B, C, D ; ergo angu)i duo 
CBA,A BD ſunt majorcs quam unus 
CBD? ſimiliter BDA, ADC ma- 
jores quam BDC, & DCA, ACB, 
quam DCB; ergo ſex anguli CBA, 
ABD, BDA, ADC,DBA, ACB, 
quoque majores erunt cribus his CB D, 
BDC, DCB; ht autem tres ſunt x- 
quales duobus regis >, ergo 1lli ſex 
duobus recis majores erunt, Cum 1g1- 
tur 
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tur ſex 111i una cum tribus ad A Xqua- 
les fint ſex rec#ts propter triz triangula 
BAC, CAD, DAB, ablatis ſex 11- 
lis duobus recs majorihus, relinquen- 
tur angult ad A, ſc. BAC, CAD, 
D AB quatuor reais minores, quod 
erat demonſtrandum. 


——— 


CAPUT VIE 
DE 


CORPORIBUS. 
DEFINITIONES. 


57, C) Olidum eſt, quod Tongitudi- 
nem & craffitudinem haber. 

68. Solid! autem cxtremum eſt ſu- 
perficies. 

69. Similes ſolidzx figurz ſunt, que 
fimilibus planis conſtituuntur, multitu- 
dine xqualibus. 

70. Aquales fimiles figure foldz 
ſunt, quz fimilibus planis, multirudine 
& magnitudine X#quahbus continentur. 

71, Pyramis eft figura ſolida, quz 
planis continetur ab uno plano ad u- 
num puntum conſtituta 3 poteſt au- 
tem illud unum planum 3 quo omnia 
rendunt, eſſe vel triangulum, vel qua- 
drangulum , vel pentagomuym. Unde 
PYramis, 
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pyramis, vel triangula, vel 'quadran- 
gula dict folet : reiqua omma ad 1- 
num punctum -conſtituta ſunt trian- 
gula numero reſpondentia lateribus 
plam. 

72. Priſina eft figura ſolida, que 
planis continetur, quorum adyerſa duo 
ſunt 8& zqualia & fimilta, 8& parallela, 
alia vero parallelogramma. 

73- Sphzra eſt figura ſolida, una 
ſuperficie comprehenſa, ad quam ab 
uno puntto corum, quz intra figuram 
ſunt poſita, cadentes omnes redtz 1- 
nez 1nter ſe ſunt zquales. 

74+ AxX1s autem ſphere eſt quieſ- 
cens illa re&ta linea, circurh quam ſe- 
micirculus convertitur, 

75. Centrum ſphare eſt idern,quod 
eft ſemicirculi. 

765. Diameter autem ſphzrz eſt re- 
&a quzdam linea, per centrum duca, 
& utrimque a ſphzrz ſuperficie rermi- 
nata. 

77. Conus eſt, quando reGangul! 
manente latere, eorum, quz C1rca re- 
Gum angulum ſunt, circumdutum 
triangulum in fe ipſum rurſus revolvi- 
tur, unde mover! ceperat , circum- 
aſſumpra figur.:. Arque fi quieſcens 
recta linea xq alis fit reliquz, quz 
circa reftum angulum convertitur, or- 
togonlus erit conus. $1 vero minor, 
ambligonius. 
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ambligonius 3 fi major,ox!gonus 3 turn 
enim angulus ad verticem refus fir, - 
yel acutus, vel obtuſus. 

78. Axis autem cont, eft quieſcens 
Ila linea, circa quam triangulum ver- 
titur, 

79. Baſis vero cont, eſt circulus, 
qui a circumduQa redta deſcribitur. 

80. Cylindrus eft, quando re&an- 
puli parallelogrammi manente uno la- 
rere corum, quz circa retum angu- 
lum ſunt, circumdutum parallelo- 
grammum 1n ſe ipſum rurſus. revolvi- 
tur, unde mover! ceperat, circum aſ- 
ſumpra figura. 

81. Axis autem cylindri cſt quieſ- 
cens 1lla rea linea, circum quam pi- 
rallelogrammum convertitur. 

'82, Baſis vero cylindri ſunt circult, 
a duobus diverfis lateribus , quz cir- 
cumaguntur, deſcript1. 

83. Similes cont & cylindr1 ſunr, 
quorum & axes,% vafios diametr!t pro- 
portionales ſunt. 

24. Cubus eſt figura ſolida ſub ſex 
quadratis Xquahbus contenta. = 

85. Tetracdron eſt figura- folida, 
ſub quatuor triangulis zqualibus, & &- 
quilateris comprehen(a. 

85, Oftaedron eſt figura ſoiida, ſub 
oo triangulis #qualibus, & aquilate- 
Ws contenta. 

H 87. Do- 


114 
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87. Dodecaedron eſt figura folida, 
ſub 12 pentagonis Xqualibus xquulate- 
ris, & Xquiangulis contenta. | 

88. Icoſaedron eſt figura ſolida, ſub 
20. triangulis zqualibus & #qullateris 
contenta. 

Arque quinque hzc corpora ſola vo- 
cantur regularia. 

39. Parallelepipedum eſt figura ſo- 
Ida, ſex figuris quadrilateris, quarum, 
quz Ex adverſo , parallelz ſuns con- 
tenta. 

go. Solida figura in ſolida figura di- 
citur 1nſcrib1 , quando omnes angul 
figure inſcrſptz conſtituuntur vel in 
angulis, vel in lateribus, vel denique 


In planis figurz, cut inſcribitur, 

91. Solida figura ſolide figure vi- 
ciflim circumſcribitur, quando vel an- 
gult, vel latera, vel denique plana fi- 
gurz circumſcriprz,, tangunt omnes 
_— figurxz circum quam deſcri- 

1tur. 
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hy 
DE 
PARALLELEPIPEDIS.. 


THEOREMA CXXIIL 
Parallelepipeds adverſa plana efſe ſimi- P. F., 24. 


lia, &* equals L. Its 


gir parallelepipedutn A B, cujus ad- 
verſa plana AC,8& DB fint parallela 
ad ſe mutuo*. Dico & haec eſſe fimi- ® Def. gg, 
lia, & #qualia : quoniam enim plana - 
parallela A C, & DB ſecantur altero 
plano A E, erunt communes interſe- 
Qones AF & DE parallel ®, fimi- * Th. 115, 
licer quia plana A G & F B ſunt pa- 
rallela ©, & ſecantur illo altero plano © Df. 89. 
AE, erunt rurſus communes interſedq1- 
ones AD & F E parallelz, 1deoque 
erit figura AF ED parallelogram- 
mum?, & linea DE zqualis ip{i AF*, ©* Def. 20: 
atque fic etiam probari poreſt linea © Th. 29. 
CH xzqualis linez B G, & linca AH 
Xqualis linex DG, & linea FC linex 
E B; ergo figura A F CH haberom- 
mia latera z#qualia lareribus figure 
DEBG : quoniam verd FA&AH 
ſunr parallele ad ED&DG, com- 
prehendent hx linez cundem angu- 
H 2 lum * ; 


116 
* 7h. I19. 


3 Def. 54+ 


® Th. 85. 


P.E. 28, 
I, '4T» 


ITh. 123. 
d The 29. 


© Dif. 70. 
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lum * ; fimiliter probari poreſt angu- 
lus AFC zqualis angulo DE B, & 
fic de cxteris; ergo figura A FCH 
eſt xquilatera & #quiangula figurz 
DEBG; ergo & fimilis®, ergo & 
xqualis, quia parallelogramma fimilia 
ſunt 1n duplicata ratione laterum ho- 
mologorum ®, ſed latera jam oſftenſa 
ſunt Xqualia, ergo & parallelogramma, 
quod erat demonſtrandum. 


THEOREMA CXXIV. 
Bifariam ſecari parallelepipedum a pla- 
no, quod per diametros oppoſitorum 
planorum tranſit. 


QI per diametrum AE& MK aga- 

tur planum. Dzco per hoc paralle- _ 
lepipedum in duas partes xquales di- 
vid! : quia adverſa omnia parallelo- 
gramtma ſunt zqualia inter ſe ?, & tri- 
angulum AE F eſt zquale triangulo 
EAD®, ſimiliter triangulum K M L 
Xquale eſt triangulo K M G, ſed pa- 
rallelogrammum A E K M, eſt utri- 
que parti commune, ergo parallelepi- 
pedi pars A G continetur planis #- 
qualibus & xquemultis , quemadmo- 
dum pars E L, ergo hz partes ſunt 
Zquales ©, quod erat demonfirandum. 


THEO- 
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THEOREMA- CXXV. 
Payallelepipeda equalia eſſe, quibus ea* PF.29,30> 
\ dem eſt vaſis & altitude. I. 12: 


Qint parallclepipeda primo AR & 

F D, quorum linez infiſtentes ba- 
ſes incidant 1. in eaſdem lineas A P, 
CD. Dic9 parallclepipeda hac mter 
ſe eſſe xqualta, Guia prifina triangulare 
FCG continctur planis zquemultis 
& ſimilibus, ac priſma HD E 3 quia 
plana AM& HR, rem GF & DE 
ſunt zqualia & fimilia ©, fimiliter tri- © 7, x236 
angulum AOF eſt xquale triangulo * 
HPE, fimiliter triangula oppoſita 
CGM&LDKR ſunt #qualia;z item 
parallelogrammum A G eft axquale 
parallelogrammo H D ; quia paralle- 
logrammum AL eſt xquale parallelo- 
grammo O D, addito ergo commun1 
HG, erit parallelogrammum A G @- 
quale parallelogrammo H D, contine- 
bitur ergo priſma F C O zquemultis, 
& {1milibus plants, ac priima E HD, 
quare hxc erunt xqualia*; tublato er- ? py, 79, 
go priſmate triangulari H G N, utri- 
que part! commun1 , quz reſtant ſunt 
Xqualia, rurſus addito communi prit- 
mate KNF, remanct priſma KA 
Xquale priſmati K O, quod erat primo 
loco demonſtrandum. 

H 3 Secundo 
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Secundd 1ncidant baft inſiſtentes lt- 
nex non mn ecaidem reetas, ut paralle- 
Icpipeda K A & F R. Dico mthilomi- 

nus hzc inter ſe eſſe xqualia, quia pa- 
rallclepipedom A K jam oftenſum cſt 
+quale parallelepipedo F D, & ſimi- 
liter hujc F D oftend! porteſt aquale 
ann; oe F R, crgo parallele- 
pipedum FR eft xquale parallelep- 
pedo A K®; quod erat ſecundo loco 
demonſtranctum, 


THEOREMA CXXVI. 
Paral!:{tpipeda ennalia eſſe, quibus &- 
qualis &* ſimel:is eft baſis, & eadem 
Fg [t itt. 


SX) paroHelepipeda AB & CD, que 

havcait zqueles baſes & ſimiles FB 
&C E, fitque utri {que a!riudo ca- 
dom. Dro hxe inter te xqualia efice 


eper 271 cntm CE confiſtat paral- 
TERRI C G NT altuin & f1mile 
Parallel! AB, crunt hac 


atralia *, fe 4 acalbop Ipcdt un » ha 
cli agnalc nnclepigeds CD” 

& parallcelepipedo AB qiod < _ 
dcmonttrandum. 


THEO- 


De corporibus, TI9 


THEOREM A CXXVI.. 

Parallelepipeda eandem altitudinem ha- P. F. 25, 
ventia ad ſe mutuo efſe, ut ſunt corum 1.11. 
baſes. 


CInt parallclepipeda Xque alra AB, 
C D. Dico 1lla ad ſe mutud efle, ut 
eſt baſis CEad AF: acciplantur 
enim parallclepipedi A B, & bafis AF 
xquemultiplices, vel una erunt majo- 
res, velaina minores, quam parallele- 
wage CD, & baſis CE : fi enim 
afis C G fit qualis baſh} C E, erit 
& parallelepipedum CH zquale pa- 
rallelepipzdo CD *, & 1deo f1 major, 4 7h, 226, 
vel minor ſit baſis, erit & parallelepi- * 
pedum majus vel minus, ergo ſicut ſe 
habert baſis ad bafin, 1ta parall clepipe- 
dum ad parallelepipedum aque al- 
tum ©, quod erat demonſtrandum. =© Def. 32, 


THEOREMA CXXV!IL 
Parallelepivedorim equaliim baſes & a> P, E. 3de 
titulincs Yectprocarts [. 11, 


Int parallelepipeda A B, CD xqua- 
lia. Diro ficutt et baſis AE ad 
baſin altcrius C F, 1a ele reciproce 
altitudincm G C ad BF: fit cnim pa- 
rallelepipedum C H faGum ejuſdem 
altitudinis cum B E, ecir ergo paralle- 
H 4 lepipedum 


2 
EO I ©» 


« n 
Th. 127. 
oY F, 


P. E. 2 <+ 
[, 11. 


* Th, 127. 
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lepipedum A B ad parallelepipedum 
C H, ficutt baſis A E ad hafin C F *. 
Rurſus quia parallelepipedum CD eſt 
Xquaie ex hyp. parallelepipedo A B, 
habebit hoc ad parallclepipedum © H 
candem rationem quam habct paralle- 
iepipedum A B ad parallclepipedum 
CH?®, fed parallclepipedum AB ad 
parallelepipedum C H cſt, ſicut1 baſis 
AE ad baſn E F, fed ficuti eſt baſs 
A Dade F, ia eft parallelepipedum 
CD ad CH, fed ficuti parallelepipe- 
dum C Dad CH, ita eſt baſis DI ad 
HL*®, & ficutt eft baſhs DI ad HL, 
Ita eſt altitudo D Fad FH, ergo ex 
Xquo ficut baſis AEad CF, ita alti- 
tuco D F ad FH, quod erat, &c. 


THEOREMA CXXIX. 
Parallelepipeda efſe equalia, quorum bas 
ſes Cr alt itudines reciprocanturs 


Clat parallelepipeda A B, CD, fit- 

que bafis- A Ead C F, ficutaltiti- 
do DLad ML, five BE. D#co hac 
inter fe Xqualia efle : quia ficur! baſis 
AE adbaſmCÞF, act parallelep!- 
pedum AB ad parallelepipedum 
CHY®, ſed ficutt baſs AE ad CHF, 
ita eſt BL ad ML, five BE ex 
hyp. ſcd rurſus ficur D L ad M L, five 
DF ad HF, ueft mm Oy 

D 


a a ans a Hes 32A. Fas 
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I2q1 


DIadFT*, fed ficut DI ad FI, fic © Th. 83. 


eſt parallelepipedum C D ad paralle- 
lepipedum C H*, ergo parallelepipe- 
dum CD & AB eandem rationem 
habent ad parallelepipedum CH, ergo 


f Th. 127. 


ſunt #qualia *, quod crat demonſtran- * 4x. 10. 


dum. 


THEOREMA CXXX. 


Stmilia parallelipipeda ad ſe mutuo eſſe P. E. 33. 
zn triplicata ratione laterum bomolo- 1. 11s 


gorium. 


Cine parallelepipeda fimilia A B,CD, 
' ſintque homologa latera AE, ED, 
fmtque ita diſpoſta ut corum latera 
homologa ad angulum E continuen- 
tar. Dico parallelepipeda A B & CD 
eſſe in ratione triplicata lateris A E ad 
E D, compleantur enim parallelepi- 
dorum ſpatia produdtis lateribus, erit 
parallelepipedum A B ad parallelepi- 
pedum E G, ficuti baſis AHadE I, 
five ficut AE ad E D?, 1deſl, ficut! 
Lad M; rurſus eandem ob cauſam eſt 
parallelepipedum E G ad parallele- 
pipedum E N, ficutt OE ad EP, five 
M ad.R, & candem ob cauſam eſt pa- 
rallelepipedum NE ad 9m 54> 
dum DC, ficut HE adEF, five R 
ad S : erit ergo ex Xquo parallelepi- 
pedum A B ad parallelepipedum 
Hs CD®, 


" Th. 127, 


- The 83. 
© Th. 66. 


* Def. 42. 
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CD®, ſicuti LadS®, fed L, M, R,S 
ſunt quatuor continuo proportionales, 
quia L, eſt ad M ex hyp. ficutt AE 
ad ED, & Meſt ad R fiui OE 
ad E P, ſed ficuti AE ad ED, ita eſt 
OE ad EP (funt enim haclatera ho- 
mologa) ergo ficuti Lad M, ita eft 
M ad R, fimiliterque de reliquis R &S 
probabirur : habet ergo Lads, tripli- 
catam rationem ipfius L ad M*, fed 
ſicurt Lad M, ta eſt AE ad E Þ, 
ergo parallelepipedum A B ad paral- 
lelepipedum C D haber triplicatam 
rationem laterum homologorum A E, 
E D, quod erat demonſtrandum. 
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6. II. 
DE 
PRISMATIBUS. 


Cylindris, Pyramidibus, &-c 


THEOREMA CXXXIL. 
Priſmatibus quibuſcunque convenire ea, 
que , corematibus 125. 127. 128. 
129. 120. de par allelepipedis acmon- 
ſtrata Mp nt. 


GInt priſmara ABCD, CB FH, 
quorum oppoſira plana D A G & 
FCB fint trizngvla, aut ta trtangula 
( _ ſemper tier! poteſt) reſoluta, 
Diro, ft hc labuerine e2ndem multt- 
tudinem, & baſin, inter ic 29"! efle. 
Qua priſmata ABCD, F BC H funr 
dimicia parallelepipedorum FEFL?, 
ſed hxc jnter fe xqualia demonfſtrata © 
\unt theoremate 125. —_— xqualta 
funt eorum dimidia , priſmata 
FBCD, FCBH. _ ſic rel1qua, 
que de parallelepipedis demonſtrata 
ſunt theorematibus 127, 128, 129, 
130. 
pollunt. 


priſmatibus convenure oftend?:. 


® Th. 124 


bor . 
oO EE ro I EEE. ne em 


—_ CC 


37h. 131» 
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poſſunt. Quod erat demonſtran- 
dum, 


THEOREMA CXXXIL 
Cylindris convenire ea, que theoremat? 
F3L. de priſmatibus demonſtrata ſunt. 


buerint eandem baſin, & altitud1- 
nem, 1llos inter ſe xquales eſſe. Si 
enm fiert poſlit, fit A B major, ac 
propterea 111 inſcriprum fit priſma 
ADFG naut cylindrus AB minor! 
quantitate exſuperet mſcriptum pri(- 
ma, quam cylindrum B C (quod qui 
fier! poſſit 42. problemate docebi- 
mus) : ſmiliter fuper cadem baſi 
FBG mſcriprum fit priſma ipfi cy- 
lindro BC, erunt hzc priſmata inter 
ſe xqualia *, ergo non cylindrus BC, 
qui priſmate inſcripto CH F G ma- 
jor eſt, ergo cylindrus A B non ma- 
jor eſt cylindro BC, quod erat de- 
monſtrandum. Atque fic reliqua, quz 
ae priſmatibus theoremate 131. de- 
monſtrata ſunt , cylindris conyenire 
*ftenduntur. 


Gint cylindri A B, B C. Dzco fi ha- 


” 


P—_ 


ah Aw RQGVu/OAA © kk , 
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THEOREMA CXXXIIL 

Settionem pyramidrs plano ad baſin pa- 
rallels ſettle, ſimlem eſſe baſs pyra+ 
midi. 


gr pyratnis A B CD, quz ſecetur ad. 

bafin parallelo plano LMN. Dzco 
eftionem L M N figuram efficere fj- 
milem baſh ABC. Quid ficut eſt 
ADadLD, five CDad ND, ita eſt 
ACad LN, &: CBad NM, & AB 
ad LM *, ergo utriuſque figurz latera 
omnia ſunt proportionalia , ergo fi- 
ourz ſinyles ©, quod erat demonſtran- 
dum, 


THEOREMA CXXXIV, 

Seftionem duarum pyramidum plano ad 
hafin parallelo fattam, equalem efje, 
quando earundem pyramidum baſes, 
& altitudines ſunt equales. 


Qint dux pyramides A BCD, & 

EFGH, bafin & altitudinem ha- 
bentes xqualia, ſintque fe&iones, quz 
fiunt a plano ad utramque baſin paral- 
lclo LMN & OPR. Dics has inter 
ſe #quales eſſe. Quonian enim figura 
LMN eſt fimilis figurx AB C* ha- 
bebunt hz duplicatam rationem late- 


rum homologorum.?, quare ſicut =_ 
4 


b 0s 7 Os Q 


© Th. 74» 


2 Th. 133>- 
d Th. 89. 


126 De corporibus. 


ad A C,five, quod 1dem eſt, ficut DL 

ad DA, ita fit linea V ad X, & ficut 

Vad X, ita fit X ad Z, habehbit ſeſe 

figura LMN ad BCA, ficuti V ad 

©79.89. X 5, fimiliter quia figura O R P eſt f1- 

179. 133- milis ipfi EG F 5, habebit & una ad 

aliam duplicatam rationem larerum 

homologorum 3 ſed ſficuti1 ORadE F, 

*©Th. 70 wa OHadEH, five KHadTHe, 

& quz huic parallela eſt LD ad AD, 

& cx conſtruione V ad X, ergo fi- 

cut! V ad 7Z., ia OPR ſetio, ad ha- 

Frh. 89, fm EFG; ergo triangulum OP R 

oh” eſtad EF G, ficut! triangulum L MN 

ad ABC, fed baſis ABC&E FG 

2 EX hyp. ſunt xquales, ergo & LMN 

iph OPR®?, quod crat demonſtran- 
dum, 


> AXx. IO. 


THEOREMA CXXXV, 
Pyramides quaſcungue equalem baſin, & 
altitudinem habentes, equals eſſe. 


CInt pyramides ABCD, EFGH 
Xqualem baſin, & altirudinem ha- 
tes. Dico pyramides has inter ſe 

#quales eſſe; ſin minus, fit pyramis 

ABCD major, 1deoque huic inſcrib! 

cenſeatur (quod qui fieri debeat do- 

cebimus prob. 41.) ſegmentum ſoli- 
dum compoſitum ex priſmatibus xqua- 
lem altitudinem , ſimileſque baſes ha- 

bentibus, 
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bentibus, 1ta ut pyramis A BCD mi- 
nor1 quantitare exſuperct figuram 1n- 


ſcriptam, quam pyramidem E F GH : 


tum pyramid1 altert inſcribantur xque 
multa priſmata , habebunt 1. omnia 
hxc priſmata_ utriuſque pyramidis #- 
qualem alritudinem , quia altitudo us 
triuſque pyramidis DB&HC eſt a- 
qualis, & hxc in xque multas & Xqua- 
les partes , five pritmata dividitur : 
deinde habent hzc priſmata baſes fin- 
gulas fingulis xquales, fc. L MN pſi 
OPR, & fic de cxteris, quia nempe 
utraque pyramis habet zqualem altiru- 
dinem & baſin, & ſecatur eodem pla- 
no ad bafin parallelo *, ergo omnia 
priſmata pyramid! A BCD nnfcripta, 
ſunt xquahia priſmatibus inſcriptis py- 
ramid1 EF GH, cim tamen 1a ma- 
jora eſſe dicantur , quam fit pyramis 
EFGH, ergo multd majora, quam 
figura eidem pyramidi E F GH in- 
{cripta, quod eſt abſurdum. Ergo py- 
ramis ABCD non eſt major , fed 
Xqualis pyramidt E F GH, quod crat 
demonſtrandum. 


4 Th.1 34s 


1-28 
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THEOREMA CXXXVI. 


P.E.7.1.12, Omnis pyramis eſt tertia pars priſmatis 


2'Th. 135» 


b Th Il35. 


© Ate 6s 


eandem baſm , & altitudinem ha- 
bentis. 


It priſma triangulare A Din tres 
pyramides diviſum. Dzco has om- 
nes inter ſe zquales eſſe. Eſt enim 
pyramis ABCD aqualis pyramidi 
E F DC, quia habent baſes oppoſitas 
EFD&ABC xzquales, 8 altitudi- 
nem communem *, fimiliter candem 
ob cauſam eſt pyramis E C F D zqua- 
lis pyramid! E A CD, quia utriuſque 
baſis ECF&ECA ſunt axquales®, 
& altitudo communis, ergo hxc #qua- 
lis cum pyramide EFDC, & cum 
ADBC?, ergo pyramis A BCDeſt 
rertia pars priſmatis ABCDFE, 
quod erat demonſtrandum. 


THEOREMA CXXXVIL 

Pyramidibus quibuſcunque convenire ea, 
que theoremate 131. de priſmatibys 
demonſtrata ſunt. 


Glnr pyramides ABCD, EFGHR 

candem altitudinem habentes. D/co 
hzc inter ſe in ratione baſtum eſſe. 
Quia pyramides he ſunt tertia pars 
prifmatum AJ, E L, ſed hxc in ra- 


tione. 


C 
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tone baſium Inter ſc eſſe demonſtrata 
ſunt Theoremare I31. ergo & 1n ca- 
_ ratione ſunt corum tertiz partes 

 pyramides. Atque fic reliqua, que 
- priſiatibus demonſtrata ſuntTheo- 
remate 131. pyramidibus convenire 
oſtend1 poreſt, quod crat demonſtran- 
dun. 


THEOREMA. CXXXVIIL 


129 


Conts convenire ca, que Treorematibuis ae. Pe Eg, 


pramidibus demonſtrata ſunt. 


gin com ABC, DEF. D%co, fi ha- 
bucrint Xqualem bafin & altitudi- 
nem, los inter ſe xquales eſie. Sin 
minus; fit conus ABC major, ac 
propterea illt infcripta fit pyramis 
AGHCI, ita ut conus ABC mi- 
nor1 quantitate cxſuperet inſcriptam 
pyramidem » quam conum DEF 
(quod qui fier1 poſit docebimus prob. 
43-) ſimiliter in altera cont baſi, ſc. 
quali circulo inſcripta cenſeatur figura 
xqualis 8& fimilis ipſf1 AG HCIB, ſu- 
per qua exiſtat pyramis DK LFME, 
erunt hx pyramides inter ſe xquales ?, 
cum tamen pyramis A G HCI B ma- 
jor eſſe dicatur, quam conus D E F, 
ergo mult) major, quam | <,-oge ei- 
dem cono inſcripta, quod eſt abſur- 
dum, crgo conus A B C non eſt ma- 
jor 


I 5, &C, |. 
I 2. 


1 Th. 135s 


/ 


D Th. 137» 


P.E. 18, 
L 125 
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jor ſed zqualts cono DE F, quod 
crat demonftrandum. 


THEOREMA CXXXIX, 
Omnia corpora fimilia tf] in triplicats 
Tatione (E717 DOMOIOEOT UND. 


CInt corpor: ſiriia ABCDE, 
C FGHRN. 7: Macfiein tripli- 
cat3 ratione laterum homologorum, 
ſc. larcris A Bad FG. Quia hec cor- 
para rclolvi poſſunt 10 pyramides tri- 
angularcs aque multas, & f1miles, ſed 
Ix ſunt in triplicata ratione laterum 
homologorum ®, ergo & carum multi- 
pliccs, quod crar demonſtrandum. 


THEOREMA CXL, 
Syhevas efſe in triplicata rattone diam 
tror! Ws 


GTnt ſpharr ABC, DEF. Dico 1l- 
> las elle 1n rriplicata ratione diame- 
trorum AC, DF. Sin minus 5, 1n- 
ſcripta fit ſphxrz multilarera figura 
ADCG, ina ut figura 1nfcripta ad 
{pharam DE F majorem rationem 
habear, quam triplicatam diametr! 
ACadDF: fimiliter inſcripta cen- 
ſeatur f1:milis multilatera figura alter! 
ſphzrz D E F H, habchit inſcripta fi- 
gura ad fitilem infcriprtam figuram 
DEFH 
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DEFH triphicaram rationem lateris 
BC, E Þ* 
five diamerr] AC&D K, ergo figura 
inſcripra ABCS erit ad {ph:ram 
DEF in minor ratione, Guam dia- 
metri ACad DF, cum tamcn ante 
dicerctur ce 1n majort ratione, quod 
eſt ablurdum,-crgo ſphara ad ſpharam 
clt 11 riplicata ratione diametrorum 

quod crat demonftrandum, 


He: dun ſequentia Theoremata, quo- 
rm hoc Thi ware nonageſimo , Ulud 
— prefige debit, quia omifſa furs 
want, bic ad calcem adjicio. 


THEOREMA CXIL 
Circ:'os inter ſe efſe in diuplicata ratione 
ſunrim dEARCTOY IE 
Git cvovlt ABC, DEF, corum- 
m que di:rverjtt AC, DF. Fiat fie 
cut AC:t.F, ta G adH, & ficur 
G ad !1, na il ad I. Dzco ficut Gad T, 
Ita eſe circum ABC ad circulum 
DEF. Sm minus; habeat circulſus 
ABC ad alium majorcm ratitonem, 
dcoque 111 inſcripta fit figura, Ita ut 
xc adhuc majorem rationem habcat 
ad circulum DEF, quimG ad I 
(quod qui fier1 poſſir Pr. 39. doceb)- 
mus) dernde alreri circulo inſcripra fir 
figura 


. (funr enim figure fimiles) * Th, 129, 


P.E. 2.1.12» 


Þ 1), 89. 


P, E.5. 1.2, 
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figura priori figurx ſim1lis, erunt om- 
nia triangula harum figurarum ſimilia, 
1deoque ACadDF, fit AB ad 
DE*, fed ficur ACad DF, 1: eſt 
GadH ex hyp. ergo AB ad DE, 
ficut G ad H, ergo {icur GadT, ita 
crit figura inſcripta ABRC ad figu- 
ram inſcriptam DE L F®, ſed figura 
inſcripta ABKC habcre dicebatur 
ad circulam D E F majorem ratio- 
nem, Git G ad ], ergo adhuc longe 
majorum o! Fpuram erdem ctrcwlo 1 1n- 
{criptam, quactin ramen jam 1n cadem 
ratione eſe dicchatar , quod eſt al- 
ſurdum. Ergo circulus ABC eit ad 
circulum DEF, ficut G ad I, five 
quod 1dem cit, in duplicata ratione 
ſuarum diametrorum ACad Þ F, 
quod crat demonſ{trandum, 


THEOREMA CXLII. 
Reflangulum, ; quod fit a tota linea cam 
adjeftta, & adjetta una cum quadra- 
to akdia. ſemi! equalia Glee qua= 
drato, quod deſcrivitar a linea, que 
tam ex dimidia, tum ex adjecta com- 
ponttar, 


Vl linea AB diviſa bifariam 1n C, 
> 1llique fit adjeta B D. Dzco re- 
Aangulum ADB, five ATI, una cum 
quadrato dinidiz CD, 1d eſt, qua- 
drato 
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drato KG, xquale efſe quadrato 
CDE. Quoniam enim latus LK #- 
quale ipfi KH, ex hyp. five HG, hzc 
enim ſunt latera quadratiz & KC «ſt 
Xquale 1pſi H B*, five H I, quia hxc 
rurſus ſunt latera quadrat! z ergo re- 
Rangulum HE & AR ſunt zxqualia, 
& c#tera ſunt communia, ergo re&tan- 
gulam A IT & quadratum K G ſunt #- 
qualia quadrato C E, quod crat dc- 
monſtrandum. 
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PROBLEMATA 


Quibrs it al;quid feert poſtulatur, 
ſic quibuſdam indigent , que, | 
gum fiers poſſunt , mime an 
bis frut , quteque ideo a Matine- 
maticis Arcuntiry 


PRINCIPIA PRACTICA, 
SIVE 
POSTULATA. 


i QUALIA SUNT. 


Lo Puno ad punum lincam 
rectam extend! poſle. 
2, Lincam datam ad utramque par- 
im poſſe product. 
3- Quocunque «centro & interyallo 
deſcribi poſle circulum, 


—_ 


6.1, 


AX'YT 
Tabul; £0 


| 
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SL 
D E 


LINEIS RECTIS 


EARUMQUE ANGULIS. 


PROBLEMA IL. 
A dato pundto lineam reftan allers pa- P, K, 2ts 
rallelam ducerte l. 1. 


It datum punttum A, & linea B C, 
cut parallela ducenda fir Centro 
A, quocunque intervallo deſcribatur 
circuli pars DFE *, deinde eodem ® Poſt, 34 
intervallo, & centro D deſcribatur ar- 
cus lineam datam interſecans in G, 
item centro G, eodem 1ntervallo arcus 
E, poſtremo per A&E extendatur 
linea refa®. Dzico hanc eſſe parallelam ® Poſt, r- 
ad lincam BC. Quia linex AE, A D, 
ſunt xquales lineis D G, G E ex conſt. 
& AG eſt cominunis, ergo triangula 
AGE & AGD habent omni hatera 
Xqualia, ergo & angulos*, ergo angu- © Th. 18, 
lus GAE eſt xqualis angulo. AG D 
fib1 alterno,ergo linex AE, B C ſunt 
parallelz *, quod petebatur. 4 Th. 4+ 
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PROBLEMA IL. 


P. E.2. [.4. 4 dato puntto date linee equaien du 


© Pr. 3. 
i Poſt. 1. 
7 Pr, I, 


" Def. 20. 
v The 29, 


P.E.3.1.1- 


k Py. I. 
I py, @, 


= Poſt. 3+ 


" Def. 21» 
d AX. 6. 


CVs 


Atum fit punftum A, & linca 

BC. Ex punqo A ducatur 
parallela A D*, deinde conneQtantur 
A&B*, & huic parallela ducatur 
CE?, Fo AE cfle zqualem ipti 
BC. Quia ABCE eſt Parallclo- 
grammum *, ergo bina oppoſita latera 
{unt xqualia*, crgo ex punto A du- 
aa eſt AE, aqualis lincz BG, quod 
petebatur. 


PROBLEMA Hil. 
A data linea auſerre partem alter; &- 
qualms 


Dx fit linea A B, A qua aufe- 
renda fit pars 1pſ1 C D xqua- 
lis, frat AE parallcla*, & zxqualis 1pfi 
CD!, deinde centro A, intervallo 
AE delcribatur circulus ®. Dico A F 
cſſe hneam petitam. Quia hzc eſt #- 
qualis ip AE”, & AE ipfi CD ex 
conſt. ergo A F eſt xqualis 1pfi C D ®, 
ergo a data A B ablara eſt pars A k 
xqualis ipfi C D, quod petebatur. 


PRO- 
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PROBLEMA IV. 
Dato angulo alium equalem faceres P,E. 23. 
l. I. 


Atus tit angulus A B C. Con- 
neetantur A & C®, deinde fi- Þ Poſt. x. 


ar D E xqualis ipfti AC, & DL ipfi 

AB, & EF ipti BC*, & centroD, © Pr. 2. 

intervallo D L qducatur arcus, item 

centro E, intervallo EF arcus 9, qui * Poſt. 3: 
ſele (ecent 1n G, Dzco angulum DG E 

zqualem elle angulo dato A BC; ſunt 

enim in triangults ABC & DGE om- 

ma latera fingula tingulis zqualia, ex 

conſtr. crgo 8 anguli ©, ergo & angu- © 7h, 18. 
lus DGE ipft ABC, quod pete- | 

batur. 


PROBLEMA V. 
Angulum datum dividere bifariam. 


Atus fit angulus A B C, qui di- 
videndus eſt hifariam. Centro 

B quocunque interyallo deſcribatur ar- 
cus AC, deinde eodem intervallo 
centris A & C arcus D & E, qui eſe 
ſecent in F, a punto autem F duca- 
tur linea F B, Dico angulum ABC 
diviſfum eſſe bifariam, five,quod idem 
eſt, angulum A BF zqualem efle 
angulo CB F - quia triangulum BA F, 
haber omnia latera #qualia lateribus 
1 rrlangul 


P.E.9-l.I- 
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trianguli BC F, ex conſtr. ergo & 
angulos angulis *, ergo & angulum 
ABF angulo CB F, ergo angulus 
ABC diviſus eſt bifariam, quod pe- 
tebatur. . 


PROBLEMA VI. 
A dato pundlo perpendicularem erigere. 


|S pn fit punftum A, linca da- 

ta B C, ad quam ex punto A 
perpendicularem oporteat ducere. 
Centro A, quocunque intervallo de- 
{(cribatur arcus, qui lineam ſecer in B 
& C, junganturque A B, AC, deinde 
angulus BA C dividatur bifariam per 
linecam A D*. Dzco lhneam AD eſſe 
perpendicularem. Quia anguli B & C 
ſunt zquales ®, 1rem uterque ad A cx 
conſtr. ergo reliqui ad D ettam zqua- 
les erunt, ergo re&1*®, ergo AD cit 
lImea perpendicularis. 

Sit 2. datum pun&um in ipſa linea, 
{c. D, utrimque accipiantur partes #- 
quales DB, DC, & centris B&C 
quocunque intervallo deſcribantur ar- 
cus, qui ſeſe ſecent in A, jun&is 1gitur 
punts D& A. Dico D A eſſe hneam 
perpendicularem. Qunia triangula 
ABD, ACD habent omnia latera 
Zqualia, ergo 8& omnes angulos, ergo 
& angulos ad D , ergo reos, ergo 

DA 
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DA eſt perpendicularisz ergo & pun- 
Ro dato perpendicularem dux1mus, 
quod petebatur. 


PROBLEMA VII 
Dividere lineam bifariam. 


Ara fit linea AB, quz divi- 
dcnda eſt bifariam. Centris A 
8& B, deſcribantur arcus, qui ſeſe mu- 
tuo {ecent in C, ex C dimittatur per- 
pendicularis C D*. Dzcolineam AB 
diviſam elle bifarium. Quia in trian- 
pulis ACD, BCD ſunt latera AC, 
BC xqualia cx conſtr. item angult ad 
D ex conſtr. & latus C D eft com- 
mune, ergo. rel1qua ſunt #qualia ?, er- 
go & baſis A D baſti BD, ergo data 
AB divifa eſt bifariam, quod pete- 
batur. 


PROBLEMA VIIL 
Lineam in quacunque proportione dpyis 
dere. 


SJ data linea A B, que dividi de- 
beat in proportione linex A D 
& CA. Conjungatur BD, illique 
parallela ducatur CE ®. Dico lineam 
AB ita dividam eſle inE, ut AD in 
CG. Quoriam enim CE ex conſtr. 
parallcla ad DB, erit BA ad EA, 

I 2 ſicut 


P.E, I Ole 7» 


( Pr. $. 


2 Th. 19: 


P. Eg. 1.6. 


b Py. To 


I 40 


© Th. 750. 
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ſicur DA ad CA*F, quod petchi- 
tur. 
PROBLEMA IX. 


P.E.12.1.6, 7i:b:s datts quartam proportionalcy it- 


0 Pr. 2. 


© Th. 70» 


UNIT. 


Int datx AB, BC, & AD, opor- 
teatque invenire DE, ita ut AD 
frad DE, ficur AB ad BC. Con- 
zungatur D B, & ad hanc ex C qducatur 
parallela CE". Diro DE cſle peti- 
tam quarram proportionalem. Quo- 
niam emim CE, B D ſunt parallela ex 
conſtr. eftur A Bad BC ta AD ad 
D E ©, quod petebatur. 


PROBLEMA X. 


P.E.11.1.6. Duabus datis tertiam propottionalem 2n- 


© Pr. 3. 


*Th. 70. 


VEntre. 


Cn darx A B, BC, ad quas opor- 

teat invenire tertiam Proportiona- 
ſem. Fiat AD xqualis ipſi B C!, & 
conjungantur BD, & ad hanc ex C 
ducatur parallela CE. Di: D E cilc 
petitam rertiam proportionalem. Quo- 
niam enim CE, BD ſunt parallelz 
cx conſtr. eſt ut ABadBC, itaBC 
five AD (hz enim ſunt Xquales cx 
conſtr.)Jad DE ?, ergo DE eft tertia 
proportTonalis ad duas daras,quz pere- 


batur. 
PRO- 


Problemata-. 


PROBLEMA XI. 
Duabus datis median proportionalem in- 
Venires 


Int AB, BC, inter quas oporteat 
> 1nvenire mediam proportionalem. 
Ex B erigatur perpendicularis®, & di- 
vidatur A C bifariam in D ©, centro- 
que D, intervallo D A deſcribatur 


I4E 


P.E.5.l.13, 


Circulus %, qu1 ſccct perpendicularem 4 


in E. Dio B E eſſe mediam propor- 
tionalem. petitam. Quia angulus A E C 
cſt re&tus ©, & E B perpendicularis ex 
conſtr. ergo triangula ABE, E m_— 
_ fimilia*, ergour A Bad BE, n a 

EakdBCs, crgo B E ct med! 
wh 1" qua pPetCHutur, 


PROBLEMA XIL 
Daitain ref{am mcdia, Th CxOER, 
tion? ftcaree 


No data linca AB, na dividenda 1n 
>" Cu ABad AC, fat ACad 
C Y Ex puntto A crigatur AF, per- 
pendicularis' ad AB”, fiatque A E 
agqualis pſi AB; dcinde dividatur 
AE bifariam in D*, & fiat D F xqua- 
Iis pf DB, & A q Xqualis ipfi A G 
D:ico lineam A B in C diviſam eſſe ex- 
trema $& media rarione.Quoniam enim 

[ 3 reeta 


Problemata. 


rea E A divila eſt bifariam in D, & 
<1 addita in diretum A F, erit re- 
Qangulum ſub EF & F A una cum 
quadrato dimidiz D A, aquale qua- 
* 75,141, drato redtz D F k hoc cſt quadrato 
retx DB (hx enim ſunt xquales) eſt J 
autem quadratum re&# D B, xquale 
* 7 toy, quadratis retarum DA, A B ?, quare 
retanpulum EFA five EH una cum 
quadrato re&z D A, xquale eſt qua- 
dratis D A, AB, dempto ergo com- 


muni quadraro D A, remanebit re- 7 
tangulum EFA five EH zquale 
quadrato AB fiveBE; ablato 1pitur 
rarſus communy reftangulo EA F five & 
EC, remaner quadratum A F five 
AH Xquale rettangulo ABC five la 
CG, ergo ficut AB ad AF, five li 


7 


d7;.10, AC, tm AC ad CB*, quod petc 
Batur. 


Problemata. 


$. Il. 
DE 


TRIANGULIS, 
Aliiſq; Figuris ReCtilineis. 


PROBLEMA XII. 


T14ngulum equilaterum, & aliud quod- 


cunque ex tribys datss linzis efficeres 


glr dara linea una A B, uper quam 

oportcat Excitare triangulum 4qui- 
laterum. Centro A&B, intervallo 
linez datzx A B deſcribantur arcus,qu! 
ſeſc ſecent 1a C. Pico triangulum 
ABC etle 2quilaterum. Quia line# 
CB, B A ſunt xquales ©, & f1niſiter 
ob eandem cauſam C A 1pit A B, ergo 


& CA-ipſi CB zqualis cft 4, quod 


percbatur. 
$1 aurem darz fuerint tres linee 
DA, AB, BE inaquales, ex quibus 
oportcat conficere triangulum. Centro 
A, intcrvallo AD, & centro B, 1n- 
tervallo B E deſcrihantur circult, qui 
ſeſe feccit 1n Co Dico triangulum 
ABC fadttum clie cx tr12us . lincts 
darts, Gta CA wh AD, & CB 
2 1p 


P.E. 1. $: 
23% & 


I: 
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Def. 21. 


P.E 42.1.1. 


P.E.44-l.1., 


Problemat a. 


ip} BE zqualis eſt ?, quod petc- 
batur, 


PROBLEMA XIV. 
Parallelogrammum efficere in dato an- 
guto, quod dato triangulo equale ſit. 


'It datum triangulum A BC, & datus 
anpulus D, oportcatque parallelo- 
grammum cificere, quod xquale fit tr1- 
anguio A > C, & habcat angulum D. 
Ducatur BH parallela 1pfi A C *, & 
AC dividatur bifariam 1n G, fiatque 
angulus C G F xqualis angulo D *, & 
ducatur C H parallcla ipſ1 G F. Dz#co 
paralkclogrammum G H clle parallclo- 
grammum petitum. Quna triargulum 
ABC eſt duplim triangult G F C4, 
ſed cjuſdem triangult G F C duplum 
eſt parallclogrammum GH®, crgo 
triangulum ABC & parallclogram- 
mum GH inter fe ſunt #qualia *, quod 
pctcHatur. 


PROBLEMA XV. 
Paralleilng/ mmmiun coniturre ſuper data 
rela & dato anguio, dato triangulo 
equale. 


ClIt datus angulus C, datum triangu- 
> lum D, dara rc&ta A B, ſuper qua 
conftituendum fir parallclogrammum 
1quale 


Problemata. I45 


xquaie triangulo D,in angulo C. Pro- 

dncatur linca A Bin G®, fratque pa- 5 Poſt. 2» 
raltclogrammum B H aquale triangulo 

D in daro angulo C*, compleaturg; * Pr. 14. 
paralle! Ogrammum 4 GHI, & ex I 

per B ducatur linca I B K, deinde 
complearur parallelogrammum THEM, 

& per Þ qducatur {inca P O paral'ela 

ht T'M. Di AO cle para!lclo- 
prammunm pctirum. Qura triangulum 

HIX eft aquale triangulo IT KM ?, & * Th. 29» 
candem of cautum ABITiph ITByP, 

& GB KR 1þfiKBO, crgo & paralle- 
logrammum AO aquale crit paralle- 
logrammo BH ®, fed B H ct xquale » 4x. 8. 
triangulo dato D, & angulus G BP five 

A-B Of, angulo dato C ex conſtr.. er- © 7h, 2. 
po paraliclogrammum AO facttum eft 

aquale triangulo D, in angulo dato & 

{upcr data linea, quod petebatur, 


PROBLEMA XVI. 


Parallt logrammum facere auto r2Qilined P.E.4 5.1. 
equale in dato angulo, &# line. 


Al datum reailincum A BC, cut 
Oporteat parallelogrammum aquale 
fcere in dato angulo D, & ſuper linea 
E. Dividatur rectilinecum 1n triangula 
A,B, C, fiatque parallelogrammum E 
in dato angulo, & ſuper. dara linea 2- 

Guale triangulo Af, deinde parallelo- « p,, x «, 
6 grammum 


b fo 


e Pr,6. 
t Pr. 3. 


Th. 18. 


® The. + 
© The iCs 


P. E. 46. 


i © Def. 58- 


Prollemits. 


grammum V ipfi B, & Gipfi C. Deco 
paraliclogrammum E F G eſlc paral- 
lelogrammum pctitum. © Liqucr ex 
conſtructione. 


PROBLEMA XVII. 
Quadratuin ſupcr data vecla Conti- 
FSEVe. 


*Ir data A B, ſuper qua oportcat qua- 
dratum conſtitucre. Ex puneto A 
crigatur perpendicularis AC, & ab- 
ſcindatur A D aquabs pſ1 AB!, dc- 
inde centris B.& Þ deſcribantur arcus 
ſcſe ſccantes in E. , junganturque BE 
& DE. Divo AE chic quadratum. 
Ducta enim diametro BD; habchunt 
triangula ABD & BDE omma late- 
ra X#qualia ex conſtr. ergo & angulos *, 
crgo & angulum E D B axqualem an- 
gulo alrerno DB A, & angulum E B D 
xqualem alterno A D B, ergo line# 
ſunt parallelx *, crgo anguli intern! A 
& ADE Aunt aqualcs duobus recis*, 
{ed angulus A eſt rettus cx conſtr. 
ergo & reliquus ADE ; & cadem ra- 
tone probabitur rettus ABE & 
BE D, ergo omnes anpult ſunt rcct!, 
& omnaia latera ſunt Xqualia cx conſtr. 
crgo A E eſt quadratum*, quod pc- 
tebarur, 
PRO» 


{> 
b c 


X_X1IIC 


Ta bula tt 
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PROBLEMA XVIIL 
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Dato vect/linto eJuale quadratium CON- P. E. 14- 


1814/5 


C It datum reailineum A, cut zquale 
> -quadratum faciendum fit. Flat re- 


&angulum B C xquale redilhineo A®, * 


deinde inter CD& DB inveniatur 
med1ta proportionalts D G *. Dzcs qua- 
dratum cxcitatum ſuper DG xquale 
eſſe retangulo B C. Quia re&angu- 
lum quod fit ſub medi1s &quale eſt 
:l!, quod fir ſub extrem1ss, ergo fa- 
&um ct, quod petebatur. 


PROBLEMA YXIX. 

Dato rvefAilineo quadratiim datiin a:;- 

Bits, T el MINUTE. 
gt datum re&ilincum A, & Quia- 

dratum BC, oporteatque facere 
quadratum D E, quod utrique 4quale 
fir. Fiat rc&ilineo A aquale qua- 
dratum E F ®, flatuanturgque quadra- 
torum larera B G, GE ad anpulos rc- 
cos *, tum ſuper linea B E angulum 
rectum ſubtendente fiat quadratum 
ED. D#co quadratum hoc quadrato 
B C, & re&ilineo A, five E F zquale 
elle. Quia quadrata hac omma ſunt 
fgurz ſiniles 3 ſed figura, quz fit 5 
latere avgulum reQum. ſubtendente, 


Zquals . 


bs 


, Pr. I 20 
4 Pr. þ-® 


© Th. 100, 
F7h. 105. 


5 Th. 54+ 


Problemats. 


Xqualis eft figuris, qua fiunt a rel1quis 
laterihus ®, ergo factum oft, quod pe- 
echatur. 

Hinc liquet 1. quomodo quadraturn 
3 quadrato tnbtrah! dehear, 

2. Quomodo qgaadratts mult?; 
ABCD, quadratum unum E Xquatc 
'reri debcar, 


PROBT EMA XX. 
Pentagonim e11ulatrum , GO £41140 
git (08k; 


oſt linea quzcrnque D B, quiz divi- 
darur media & extrewa ratione in 
A*®, dceinde cemro A&P, intervyallo 
B D deicrivantur arcus , fcefſe fecan- 
ts in E, & rurſus contre E, inter- 
vallo AB, deſcrtbantur arcus, qui 
priores arcus ſecent in F& G, D/'9 
ABGE F cite pentagonum aquily- 
rerum, & Av gem Fiat cniun 
EI aqualis iph AB, & per tria hac 
puncta E, I, B, deſcriprus cenſcatur 
circulus.Quoniam 1taque eſt ex conſtr. 
DB, five EAadAB, ficut AB ad 
AD five Al, erit quadratum A B 2- 
quale re&angulo E AT*, crgo retta 
AB tangit circulum *, E I B, & an- 
gulus I BA eſt xqualis angulo AEB 
in alterno ſegmento exiſtent) 5, ergo 
rotus A B E zxqualis eſt duobus angu- 
hs IBE&IEB, fed & hiſce #qua- 
lis 


Problemata. 


t5s eft angulus externus A IB, ergo 
ctiarm hic angulo EB A zqualis cft, 
ergo & angvlo EAB: quia duo la- 
tera E A& E Bex conſtr. ſunt xqua- 
lia 3 ergo ctiam latera A B & B I, quia 
4quales angulos (ubtendunt, ſunt Xqua- 
lia ®, fed EI eft xqualis ipfi AB ex 
yp. ergo ettam E 1 & IT B ſunt #- 
quales ®, jdeoque etiam angult I BE 
& IER*, ergo angulus TEB eſt di- 


i Th. 11. 


* The 14+ 


d 4X. 6. 
© The 15s 


midius angult A I B, ergo ctiam an- | 


gul! TAB & ABE, tcd tringulum 
AEG ex conſtr. habcr omnia latera 
4qualta cum triangulo AE B, ergo & 
angufos 9, ergo & angulus E AG five 
AEB eftdimidiusangult A E G,ergo 


4 The 18, 


& angulus BE G eſt aqualis angulo ' 


AE B, & eandem ob cauſam angulus 
FE A cidem Zqualis eſt. 

Sed quonam triangula E G A & 
E B A ſunt ſuper cadem bafi, & #qua- 
Ira, eſt linea G B parallclaad E A*, 
idcoque angulus AG B xqualis an- 
gulo GAE, crgo angulus E GB 
tribus angulis ad E zqualis cft, 1d cſt, 
angulo FE G: fimiliter quia angu- 
Ins EBG z2qualis eſt angulo alterno 
AE B, erit rurſus angulus A B G 2- 
qualis 111is rribus angulis ad E, five 
FEG: fimiliter probar1 poteſt de 
angulis BAF & A FE, ergo penta- 
gonum hoc eſt zquiangulum, 


© Th. 26s 


———= 


['S1®, 


© 4x. 5. 


87h. 14- 


bd). 18. 


© The 3» 


Problemata. 


Quod autem fit aquilaterum proba- 
tur. Quia angulus G A B cſt aqualis 
angulo G A E, fed huic xqualis often- 
ſus cſt avgulus AGB. crgo hi #quales 
ſunt inter ſc *, crgo & latera hoice an- 
gulos ſubrendentia, A B & B Gs, f11mi- 
liter linea F A zqualis oftendt poteſt 
linex A B, ſed cxterz lincx FE & 
E G hujc #quales ſunt ex conſtr. ergo 
pentagonum hoc eſt xquilaterum , & 
Xquiangulum, quod pctebatur. 


PROBLEMA XXI. 
Super data vita bexagonum @quilatc- 
Tum, © equtangilum deſcribire. 


glr data AB, ſuper qua oportcat 
hexagonum petirum ſtatuere.Super 
hac fiat triangulum @aquilaterum 
ACB*, & rurſus ſuper AC&BC, 
protrahanturque lnex AC & BC, 
& fiant CE & CF cxteris Xqua les. 
Dico ABDEFG eſle hcxagonum 
Xquilarerum & Xquiangulum. Quia 
enim triangula GCA, & ACB & 
BCD habent ex conſtr. omnia latera 
Xqualia, habebunt & angulos omnes 
Xquales ad C®, ergo & 1llos, qui hiſce 
ad verticem ſunt*, ſed hos angulos 
circumſtant ommia latera #qualia C G, 
CF, CE, CD, &c. ergo hac trian- 
gula al!!s triangulis | in baſtbus , & an- 
gulis 


ww 


Problemata. 


gults ad baſin ſunt xqualia, ergo hexa- 
gonum ABDEFG eſt zqulate- 
rum , & Xquiangulum , quod pete- 


| batur. 


PROBLEMA XXII. 
4 data refta linea dato reflilineo ſimzle, 
ſmiliterq; poſitum veftilineum deſcris 
b0Y'Gs 


git datum re&ilineum E G, cut fimi- 

e, fimiliterque poſitum rc -Rilineum 
faciendum fit 3 data linea B C, Divi- 
darur recilincum in triangula 3 de- 
inde ſuper rea BC fiat angulus 
BCD zqualis angulo EFG, & CBD 


P. E. 18; 
|. 6. 


ipfi FE G9, erit ergo angulus BD C: © 


Xqualis angulo E G F,ergo triangulum 
BCD fimile, fimilitergue poſitum erit 
trianguio EFGE® Arque eadem ra- 
tione fiant riangula BDH, BHI fi- 
miljia rriangulis EGR, ERL. Dzo 
reilinea BC DHI, & EFGRL 
{tmil1a, fimilirerque poſira eſſe, ſunt 
enum omnes eorum partes ſimiles, er- 


go etiam tots finilia exunt , quod pe- 


[1 
- gp ry'vr Fr 
HOSMLLP 
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Problemaia. 


PROBLEMA XXIIL. 


P,E.25-1.6. Dat rectilineo fimile, fimiliterque poſ- 


277.16. 


Þ Py. Il. 
* Pr. 22. 


d Th. 83+ 
© The 89. 


E 1X. I' 0, 


tum, CF alters dato e1:ia's conkti- 
E!1?YTEs 


git datum reti}incum A, cui recti- 
[neum B, confiituendum Ry, 
& ſimile reetilinco C. Super D 
conſtttuatur parallelogrammum E FE, 
Xquale re&tilinco A*, & E G iph C 
deinde inventatur media proportiona- !- 
Is HT inter DE & EZ K*®, ſuper qua 


ſtatuatur reqilincum B ſimile '1pti Af 


Dico & hoc Xquale eilc redilines C, 
Ur eſt enim DEadER, ita eſt p:. 
rallelogrammum E F, 1d «ft, reGil- 
neum A, ad EG, 1dcit, ad C6, & 
rurſus ur DEad EK, ita figura " 
ad B*®, crgo Aad B& C haher can- 
dem rationem, crgo b ef = alc 1pſt 
C& fimile 1pf1 A*, quod petcbatur. 


Problemata. 


DE 


CIRCULO. 


PROBLEMA XXIV, 


Dati arcus , ſeu circuls centrum anve- P.E.1e1.3. 
Bites 


glt datus arcus A BC, cnjus centrum 
oporteat 1nvenire. In eo acciplan- 

tur tria punta A, B, C, quz conne- 

&antur liners ret1s AB, BC, divi- 

danturque bifariam 8, linc1s perpendt- 8 Py, 7. 

cularibus D E, F E", ſefe fecantibus ® Py. 6. 

in E. Dico meE elle centrum arcus. 

Quia in utraque perpendicular1 exiſtit 

centrum *, crgo 1m punto, quod utri- * Th. 33s 

que commune eſt, nempe E, quod pe- 

rebatur. 


PROBLEMA XXV. 188 
Peripheriz partem dividere bifariam. PE4Z01.3s 


Ct dara peripheriz pars A B C,quam 
> dividere oporteat bifarxam. Hujus 
quzratur centrum D?®, deinde divida- ®. Py, 24. 
rur 


* Th. SH, 
FTh. 45- 


P. E. 34. 
[. 3. 


5-Py. 20. 


Py. 4 


Problemata. 


tur angulus A D C bifariam per line- 
am D B*. Dzco arcum A B #qualem 
eſſe arcu1 B C, Quia arcus, qui in eo- 
dem circulo Tquales angulos ens 
dunt , ſunt Xquales *, quod percba 

rurs 


PROBLEMA XXYVL. 
A Aaato punto linetam tangentem ay- 
Carte 


gle datum pun&um A, a quo oporteat 

tangentem ducere ad circulum DC, 
Ducatur linea ex A ad circuli centrum 
B, & ſnper B A deſcribatur femicir- 
culus fecans priorem circulum m D. 
Dico A Deſlelineam tangentem. Eft 
enim ADB angulus rectus, utpote Ht 
ſemicirculo ©, idcoque A D tangit cir- 
culum', quod petebatur. 


PROBLEMA XXVIE.. 
A dato clrculo ſtementum abirindire £46 
piens angulum equalim data angule: 


It datus circulus A BC, a quo = 
reat abſcindere ſegmentum ABC 

In quo qui fit angulns ACB fit # qua- 

I1* a >gulo dato E. Ducatur linea B F, 

qi lum datum tangat in BE, t 

- .qertur linea B A, que fact! 

in AB D equalem angulo E ". 

D3.0 


L. 


D 


Probiemata. 


Dico ſegmentum B CA eſſe ſegmen- 
tum petitum. Quia angulus BCA 
utpote 1n alterno ſegmento #quals eft 
| angulo D BA *, five angulo E, quod 
; petebatur, 


$. IV. 
DE 


INSCRIPTIONE 


Figurarum Circulo. 


PROBLEMA XXVIN. 
In dato circulo deſcrivire triangulum ſo- 
mie triangulo dato. 


It datus circuius ABC 1n quo 

oporteat deſcribere triangulum 
ABC imile triangulo EFG. Ab- 
ſcindatur per B A fegmentum cap1- 
ens angulum dato anguio G xqualem®, 
& fiat angulus B A C xqualis angulo 
E<©. Quoniam-ergo angulus A xqua- 
lis eſt angulo E,& C ipf1 G ex conſtr, 
erit & re}1quus angulus F xqualis relt- 
quo angulo B, atque adeo triangulum 
ABC cit aquiargulum cum E F G, 
1deoque 1111 franle's, quod petcbatur. 
PR O- 
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* The 54s 


P.E. 2.1.4. 


b Pr. 27, 


© Pr. 4» 


CTh. 73s 


* Th. 22. 


> The 73» 


_ Po 
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PROBLEMA XXIX., 
Dato circulo circumſertioere treangulur 
ſemile triangulo datos 


It datus circulus A B © , cut opor- 
teat circumſcribere triangulum 
K L M fimile tri:1.gulo DEF, Fiat 
angulus ad centruin BG A xqualis an- 
culo EDH, & angu''s CGA ipſi 
E FI*, & ducantur ai \ G, BG,CG 
linez perpendicularcs*, five rangentes 
circulum , qux 1nvicem OCCurrant In 
K, L, M. Dzco triangulum K L M, fimi- 
le A & eflc triangulo DE F. Quia 1n 
quadrato A G B K tunt quatuor ret!, 
& angul! ad A&B ſunt re! cx. 
conſtr. crunt quoque duo reltqui 2que- 
les duohus rect1s ; fimiliter in triangu- 
lo dato anguli EDH, EDtF tint 
Xqualcs duobus reciys*, ergo & ht 
erunt xquales dvobus reiquis anpults 
in qvad: tJatcro. {cd angulo E D H ett 
Xqualts a:oulis AGB ex conſtr. cr- 
go reli ARB eft axqualis 1pfi 
EDF. Similitcr autem probabitur 
AM C xqualis ipſ1 E F D, ergo rel!- 
quus KLM cft xqualts rcliquo DE F, 
ergo triangulum K LM eſt fimlle tri- 
angulo D E F®, quod petcbatur. 


PR O- 


Tatulz 12 


E — — ——— 
— 
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PROBLEMA XXX, 
In dato triangulo circulium inſcrivere. P, Eqs 1.4. 


[t datum trianpulum A BC in quo 
inſcribendus fir circulus. Angult 
| A&C dividantur bifariam linets ſeſe 
muruo ſecantibus 1n D ©, deinde ex D*® Py. 4. 


| ad omma latera triangult ducantur 


perpendiculares DE, DF, DG. Di- 

0 circulum centro D, intervallo D E 
deſcriptum , eſſe circulum peritum. 
Erirenim D E aqualis ipſt DF, quia 

in triangulits ADE, ADF ſunt an- 

gul! ad A xquales ex conſtr. ſimiliter 

angult ad E & F, utpote redt!, & la- 

tus A D eſt commune, crgo totum 
triangulum ADE eſt zquale ipfi 
ADF, ergo latus D E lateri D F 4,4 Th. 23. 
ſed ſimiliter probabitur D G —_ 

'pfi D F, ergo D eft centrum circuli 
rangentis tria latera trianguli datl *, © 7h, 34. 
quod petebatur. 


PROBLEMA XXXL. 
Circa aatum triangulum circulam de- Po Exgol:g, 


ſerabere. 


It datum triangulum AB C circa 

quod deſcribendus fit circulus. Per 

tria pun&a A, B, C, deſcribatur circu- 
us *, Pater facium efſe,quod yy Pr. 2 


158 


P.E+6. I.4» 


P., E.7:1.4. 


» Pr. 6, 


Problemata. 


PROBLEMA XXXIL 
In dato circulo quadratum inſcribere. 


It datus circulus ABCD in quo 

oporteat quadratum inſcribere.Dia- 
meter A C dividatur bifariam, & ad 
angulos reQos 1n E, ducanturque AB, 
BC,CD, DA. - Divo ABCD eſle 
quadratum petitum- Quia anguli om- 
ncs ad E ſunt xquales, 1d eſt reg, 
Item laterg omnia #qualia, ergo & ba- 
ſes AB, BC, CD, DA, item angult 
ad A, B, C, D,finguli ſunt dimidi1 uni- 
us rei, crgo ſimul jundt1 rei, ergo 


ABCD-eſt quadratum, quod pete- 
batur. 


PROBLEMA XXXIIL 
Circa datum circulym quadratim de- 
ſeribere. 


It datus circulus ABCD circa 
quem oporreat dceſcribere qua- 
dratum. Ducantur diametri AC, 
BD ſee mutuo ſecantes ad angulos 
re&os in E*, & ad puntta A, B, C,D, 
erpendiculares , ſeu tangentes circu- 
mn. invicem occurrentes in F, G, H, I. 
Dico F GH Tefſle quadratum petirum. 
Quia enim linca AE fecat lincas F 1, 
BD adangulos refos cx conſtr. w_ 
X 


Fer wr WF 
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hz linez parallelz ©, ſimiliter quia [1- © Th. 6. 
nea B D ſecat FG, IH ad reqos, 

erunt hx quoque parallelz , ergo 

F B DI erit parallelogrammum, ergo 

latus F I zquale erit jp{1 BD ?,ideſt,ipfi 2 py, 29, 
GH); fimiliter probabuntur omnia alta 


' latera zqualia. Eft autem & angulus 


ad I requs ; quia enim linea F I eft 
parallela ad BD, & angulus ad D eft 

re&us ex conſtr. erit & reliquus inter- 

nus ad I re&us®, atq; ita anguli ® Th, 4. 
F, G, H, g— rei, Ergo 
FGHI eſt quadratum ©, quod pete- © Def. 58. 
batur. ; 


PROBLEMA XXXIV. 
In dato quadrato circulum deſcribere. P.E.48. 1.4 


Atum fit quadratum ABCD, 
Dividantur A B & B C bifari- 

am*, & ad angulos reGos ©, lineis py, 5, 
EG, FH ſeſc Sata in I. Dzcoe py, 6. 
[ eſſe centrum, quo deſcriptus circulus 
intervallo T E, quadrato continebitur. 
Sunt enim linex omnes I E, I F, IG, 
IH inter ſe zquales, quod cx conſtr, 
parer. Ergo I eſt centrum circult *, f 7h, 21, 
quod petebatur, y 


PR O- 
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PROBLEMA XXXV. 


P.E.14+l-4. Circulum dato pintagono 1 ulatiro 


E 7/7). 14+ 


£4quiangitlo carcumperiottes 


git datum pentagonum ABCDE, 
= -cul circumſcribere oporteat clrcu- 
lum. Dividantur anguli A & B bifa- 
riam lineis AF, BF, & interſe&io- 
nis punto F, intervallo F A deferi- 
batur circulus. Dz#co hunc per omnes 
angulos tranſfiturum. Ac primo qut- 
dem per B, quia Imez AF&B F, 
cum ſubtendant Xquales angulos, ſcili- 
cet dimidios angulos pentagon! Xqui- 
anguli, ſunt inter ſe #quales *, fimiliter 
quia angulus CBF eſt xqualis angulo 
B A F {uterque enim eſt dimidius an- 
guli pentagon!) & larus C B zquale 
lateri B A, & latus BY lat1 AF; 
crunt triangula CBF & BAF 2qua- 
lia , & linea C F xqualis linez B F, 
& na FD & FE cidem xqualis pro- 
babitur ; 1deoque centro F, intervaſlo 
F A duct potuit circulus, qui per om- 
nes angulos pentagon1 tranfeat , quod 
petebatur. 


”RO- 


— 
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PROBLEMA XXXVI. 


IG61 


Circulum dato pentagono equilatero & P.E.15 1.4 


equiangilo inſiribere. 


| Cir pentagonum ABCD, cu! opor- 


reat circulum 1nſcribere. Invenia- 
tur, ut prius ?, centrum F, & inter- 
vallo perpendicular1 F G deſcribatur 
circulus. Dz#co hunc efle circulum pe- 
titum. Quoniam enim omnia trian- 
gula A FG, FEH, &c. hahent la- 
tera FA, A G zqualia laterihbus F E., 
E H, & angulos ad G & H recos, ha- 
bebunt etiam perpendiculares F H & 
FG ſemper xqualcs, &:c. ergo circu- 
lus G H I ubique tanget pentagonum. 
quod petebatur. 


PROBLEMA XXXVIL, 
Pentagoniim dato carculo inſcribere. 


Cir datus circulus GHT, cui oporteat 
pentagonum inſcribere. Fiat pen- 
ragonum Xquilaterum & zquiangulum 
quodcunque ABCDE®, cujus cen- 
trum fit F, hocque applicetur centro 
circuli, & protradtis lineis F B, F C, 
&c. conjungantur interſe&ionum pun- 
Ra. Dico GHIKL efſe pentagonum 
etitum. Quoniam emm linez C F, 
F ſunt 2quales ex conſtr. itemque 
K GF 


* Pr. 35s 
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GF & HF cexdef. circ. eritut HF 
ad CF, ta G FadB F*, ergo GH 
eſt parallcla ad B C®, & cit ad hanc 
ficur GF ad BF*f, & fic etiamn ob 
candem cauſam eft HI ad C D : que- 
nam ergo BC & CD ſunt zquales, 
erunt etiam aXquales GH & HI, & 
Xquales przrerea continent angulos, 
quia jam linez oſftenſe ſunt parallelz, 
ergo GHIRK L eft zquiangulum & 
Xquilaterum pentagonum circulo dato 
:nſcriprum, quod petebatur. - 


PROBLEMA XXXVIIT. 
Hexagonim circulo dato inſtyibere. 


git datus circulus A B C, cut opor- 

reat hexagonum 1nſcribere. Inter- 
vallo ſemidiametri A F, abſcindantur 
arcus A B, BC, er. Dico AB CD, 
e&*;. eſſe h:xagonum petirum. Quia 
rriangula A © B, & BF C ſunt trian- 
gula xquilatera , ergo hac eſficiunt 
hexagonum , ut I1quet cx problema- 
t!5 Xx1, demonſtratione, quod pete- 
batur. 


Hiſce finzo, quod 64 que apua Entli- 
dem, aut de ſuperfictebus ant angulzs (0- 
lidis aut corporibus, problemata teſtant, 
difficultatis multum habeant , in plano 
at efformari doceantm ; ſolum paces ape 

| pendiie 


Problemata 


penatce hac qui frant oflendo, que fiirt 
Pojje T H EOR E M A To CXKE X11, 
CXXKV, CRXKRVHL. CXIL 


APPENDIS. 


PROBLEMA XXXIX., 


Tiguam veftilineam circus inſerivere, 
qits 4 Circulp deficiat minors quanti= 
tate, quam quevis propoſitas 


Cit circulus A B D cut inſcribere 6+ 

portet figuram reRilineam, 1ta ut 
inter hanc & circulum differentia tan- 
ta non fit in magnitudine , quanta eſt 
magnitudo propoſita E. Flat autem 
quadratum 1111 quantitat! Xquale, aut 
prox1me minus * ; deinde fiat quadra- 
tum H RK, quod deficiat a quadrato 
diametry, 1d eſt, a quadrato L I quan- 
titate propofira E ®, jlludque .codem 
undique 1nrervallo a quadrato major! 
five circult centro disjungatur, ſecer- 
que circulum in O, B, D, P, &c. erunt 
primo linezx O B, DP, TV, XZ 1n- 
ter {ec Equales, quia ex hypot. #qualt- 
cer diſtant a centro © : deinde reliquis 
circult partibus B D, P T, &c. ſub- 
rendantur lin-z B C, CD, huiclinez 


B O xquales, idque toties, donec cir- 
K .2 cul! 


I62 


2 

1. I 9, 
b Py 2G, 
© 'Th, 45. 


0 Te 64» 
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k 


e 6, 


D, 


Problemata. 


cult partem BD praciſe compleant, 
aut relinquant partem minorem, quam 
titarcus B A O. Dzco figuram inſcrip- 
tam elle figuram petitam : ad inter- 
vailum enim A N, ducantur line pa- 
rallcle ad larera figurz inſcriptz, 1deo- 
que crit 11 ſimilis : quare crunt ile 
ad ſe mutuo m duplicata rattone late- 
rum homologorum, five, quod 1de: 
eſt, in ratione quadratorum, quz ad 
AG & NS cxcitantur, five quadrat! 
LI&HR, crgo®*, ficur quadratum 
LI ad differentiam quadratorum, fwe 
quantitartem E, ita figura circulo cir- 
europa ARYYQ9, ex. ad diffe- 
entlam arum figurarum, ergo etiam 
convertendo *, ficut diffe rentia qua- 
lratorum ad quadratum AG, 1ta dif- 
ferentia figurarum harum fimilium ad 
Þouram circvlo circumſcripram , fed 
quontam quadratum diametri A G ma- 
jus cſt figura eidem circulo CIrcum- 
ſcripta 3 (linez emm RY Q neceſſa- 
rio mntra gquadratum cadent) crit quo- 
que Gfferentia quadratorum , five 
quantitas E major, quam fit differen- 
t12, quz imter figuram circulo circum- 
(criptam & inſcriptam reperitur , fed 
differentia hac adhuc major eſt, quam 
la, quz inter circulum, & figuram 
nc inſcriptam exiſtit 3 quia figura 
cxrcumicripta mayor eſt , quain circu- 
lus ; 


Problemata. 


{us; quia hzc ſemper ex hyp. inter- 


vallo AN a figura inſcripta ſcjungi- 
tur, nec unquam major1, ſed aliquando 
minort intervallo circulus ab eadem 
inſcripta figura removetur, Ergo CIr- 
culus figura circumſcripta minor eſt, 
ergo cttum diftcrenria inter circulum 
datum, & fguram inſcriptam eft mi- 
nor quantitate propoſita E , quod, 
Kee 


PROBLEMA XL. 
Supzr data baſs conſlituere priſma date 
pyramid, aut aiters corport reflslineo 
e@J14'ts 


ſt data bafis ABC, fuper qua opor- 
rcat conſtitucre priſma xquale py- 
ramia! D E FG, fit autem pyramida- 
Its alrirudo pars tertia DH, batque f1- 
cut baſis ABC ad baſin pyramidis 
DE F, ita reciproce altitudo DH ad 
altitudinem A L. Dzco priſma ABCL 
darz pyramid effe zquale : eſt enim 
prima hoc axquale priſmati DE F H?, 
ted priſma HE F eſt tcrtia pars priſ- 
matis FEI?®, quia DI ſupponitur 
tripla =_ DH, ſed & pyramIs 
DGFE eſt tertia pars cjuſdern prif- 
matis F E If, ergo & priſma ABCL 
cſt pyramid! D EF G factum xquale, 
quod perebatur. : 
K 3 Hinc 


2 Th. 13T> 
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Hinc liquet 1. Quomodo data alrt- 
tudine 1nvenirt deheat bats, ut in hac 
conſiitutum priſma datz pramidi a- 
quale fit. 

2. Quomodo cuicunq; corport re- 
Gilmeo ABCDEF aquaic priſma 
conſtirut poſſit : dividatur cnim hoc 
in plures pyranucs. ſfingulifque pyra- 
mid1bus £qu2ii p.umata modo jam 
rradito contticuantur. 


PROBLEMA X%XLF. 
Pyramids aate pliva prijy 1tt aque alta 
inſcrivere, ita ut & PyYa'v ode defices 
ant minors quantitate,quavis data. 


gr pyramis ABCD, cut oporteat 

inſcribere xqualts alticudims prif- 
mata, ita ut hxc minor! quantitate de- 
ficiant a pyramide , quam fit quzvis 
quantitas propoſita E. Super bafi-py- 
ramidis A B C D fiat priſma x#quale 3 
five proxime minus quantitati red111- 
nezx E 4; ſitque <jus altitudo A F. 
Deinde ad idem intervallum A F a- 
gantur plura plana parallela, quouſque 
rotain pyramidis altirudinem adz- 
quent, & jn horum planorum interſe- 
Gionibus G, H, L, conſtituantur pri(- 
mata G M, HN, LO quz deorſum 
Intra pyramidem cadant. (quod ſem- 


per ftert poteſt , cam pyramis verſus 
baſin 
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baſin ſemper latior fit.) Dzico hxc 
priſmara eſſe priſmata petita, Eadem 
enim priſmata , quz cx hyp. omnia 
intra pyramidem exiſtunt, continuen- 
rur extra pyramidem in P, Q, R, ſub 
uſdem interſe&ionibus, & eadem alti- 
rudine : erunt hxc priſmarta, ut liquer, 
inter ſe xqualia ?, addito ergo priſma- 
te ACBF, quod baſt infiſtit , quod- 
gue Xquale , aut proxime minus eſt 
quam quantitas E, erunt hzc priſmata 
pyramidi circumſcripta majora, quam 
priſmata eidem pyramid1 inſcripta, 
corutnque exceſtus erit priſma ABCF : 
cum ergo horum priſmatum partes 
multz ultra pyramidem promineant, 
rice viciiim fit ulla pars pyramidis 
quz non ab *.is priſmatibus occupetur, 
lI1quer hzc priſmata circumſcripra efle 
majora pyramide. Quare erit excef- 
ſus pyramidis ſuper omnia priſmara 
minor, quam fit priſma ABCF, five 
quantitas E, quod petebatur, 


PROBLEMA XLIL 
Inſcribere priſma cylindro, quod ab hoc 
deficiat minors quantitate , quavts 
data. 


Gr datus cylindrus A B , cut opor- 
reat inſcribere priſma, quod A cy- 
lindro deficiat minor quantiate, mo 
It 
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fit E. Sub altitudine AC, five DF 
fiar priſma #quale corport E, aut 

rox1me minus ® , 1lliuſque bafis fit 

"G, & inſcribatur figura circulo 
HIK LMNO, & eidem circulo cir- 
cumſcribatur figura PRS TV, & ſu- 
per hiſce conſtituantur priſmara ad al- 
titudinem C A. Dzco priſina 1nſcrip- 
rum eſſe priſma petitutp, crit enim dif- 
ferentia horum priſmatum xqualis pri- 
mati DG ?, ergo inter cylindrum, & 
priſma inſcriptum minor erit differen- 
tia, quam fit priſma DG, five corpus 
E, quod petebatur. 


Prob. XLIIT. & ultimum, De pyra- 
mide fimils conditione cono inſcribenda , 
eadem ratione abſoluves. 


